Elsd megoldds. 1.° Ismeretes, hogy a haromszog szogfelez6i egy pontban metszik egymést, mely pont a haromszogbe
irhaté kor kozéppontja, O. Ha e ponthdl a haromszog oldalaira merélegeseket bocsatunk, kapjuk az Ay, By és C
pontokat.

1
AOB; és AOC; haromszogek egybevagok, mert AO oldal kozos, OAB1<< = OAC1< = —CAB< és AB1O< =
AC10< = 90°. Ennélfogva AB; = ACh; épp igy kimutathato, hogy BC; = BA; és CA; = CB;. Ha e harom
egyenletet egymassal megszorozzuk, kapjuk, hogy:
AB1 . BCl . CAl = ACl . BAl . OBl,

mely egyenlet a Ceva-féle tétel (K.M.L.IL évf., 94. 1.) szerint kriteriuma annak, hogy az AA;, BB; és CC; egyenesek
egy M pontban metszik egymast. AB; = AC; és BA; = BC1, tehat AB1+BA; = AC1+BCy; =c¢sigy CA1+CB; =
2s — 2¢, vagy CA; = CB; = s — ¢ és hasonloképpen ABy = AC; =s—a, BC; = BA; =s—b.

2.° Vonjunk A-n keresztiil BB; parhuzamost, mely CCi-et D-ben metszi. AD || By M s igy:

(1) MDMCZABchl
AC1D és BC1 M haromszogek hasonlosdgabol kovetkezik, hogy:
(2) MCliMD:BcliBA
E két aranylat megfelels tagjait egyméssal megszorozva:
MCl : MC:ABl BOl : OBl -BA

vagy

MC,  (s—0b)(s—a)

MC — (s—c)c
ha még tekintetbe vessziik, hogy a két tavolsag ellenkezd iranyd, gy hanyadosuk negativ s igy.

o e~

Hasonléképpen kapjuk, hogy

MB,  (s—a)(s—c)
) MB ~— b(s—b)

0 W

A (3), (4) és (5) alatti egyenleteket egymassal szorozva, kapjuk, hogy.
MA, MB, MC:  (s—a)(s—=0b)(s—c)

MA MB MC abe

(Friedmann Berndt.)

Masodik megoldds. 1.° A Ceva-féle tétel alapjan:

CiA AB BiC _ (s—a)(s=b)(s—¢) 1

(1) CiB AC BiA~ (s—a)(s—b)(s—c)

2.° A BB altal metszett AA;C haromszogre a Menelaos-féle tételt (M.L.IV. évf., 148. 1.) alkalmazva:

MA, BiA BC

2 . . =1
) MA BiC BA
Hasonloképp a C'C; altal metszett BB A haromszogbdl:

MB, CiB CA
3) 1 Oy -1

MB C,A CB



végiil az AA; altal metszett C'C1 B haromszoghdl

@) MC, AB AB
MC AB ACh

E négy egyenletet egymassal megszorozva:

MA, MB, MC, BA, CBy AC,

1.

(s=b)(s—c)(s—a) r

MA MB MC  BC CA AB

abc
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