
Legyen MQ = x, MP = y, CM = r. A CDM derékszög¶ háromszögben

r2 = CD
2

+DM
2

.

De CD = x− r, DM = y − r, s így:

r2 = (x− r)2 + (y − r)2

vagy

(1) x2 + y2 − 2r(x+ p) + r2 = 0

A feladat értelmében

(2) x+ p = p

mit (1)-be téve, nyerjük,hogy

(3) x2 + y2 + r2 − 2rp = 0

A (2) és (3) alatti egyenletekb®l nyerjük, hogy:

x =
1

2
[p±

√

p2 − 2(p− r)2]

x =
1

2
[p∓

√

p2 − 2(p− r)2].

A feladat lehetséges, ha

p2 − 2(p− r)2 ≧ 0

vagy

(4) [p+ (p− r)
√
2][p− (p− r)

√
2] ≧ 0.

E kifejezés > 0, ha a két tényez® egyenl® el®jel¶; negatív a két tényez® nem lehet, mert ha p > r, az els® tényez®

positív, ha pedig p < r, a második tényez® positív.

Az els® tényez® ≧ 0, ha p ≧ r(2 −
√
2).

A második tényez® ≧ 0, ha p ≦ r(2 +
√
2).

A feladat tehát akkor oldható meg, ha:

r(2 −
√
2) ≦ p ≦ r(2 +

√
2)

(4)-ben a baloldal = 0, ha

p = r(2 ±
√
2)

ekkor

x = y =
p

2
.

Ezen esetben a feladatnak 
sak egy megoldása van, a négyszög szabályos; különben pedig két megoldása van a

feladatnak.

Szerkesztés. A derékszög két szárára felmérjük az OC = OD = p távolságokat. A CD egyenesnek a körrel való

metszéspontja a keresett M pont. Ugyanis mind az MQD, mind az MPC háromszög hasonló a COD egyenl®szárú

háromszöghöz s így MQ = DQ, továbbá MP = QO, miért is MQ+MP = DQ +QO = DO = p. A feladatnak két

pont felel meg, ha DC a kör metsz®je, egy pont, ha érint®je. E feltételek azonosak az el®bbi feladatban foglaltakkal.

(Friedmann Bernát, S.-A.-Ujhely.)
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