Legyen SABC az eredeti tetraéder.

Legyenek A, B’ és C' a tetradder alapéleit felezs pontok; Ay By C1 és S1 a tetraéder lapjainak stlypontjai. E
feltételek értelmében tehat:
AA - AS=A'S:AA=1:3

A'A; S és A’SA haromszogek tehat hasonlok és igy A;.S1 parhuzamos AS éllel, egyszersmind:
Al Sl :AS=1:3

Hasonloképpen bebizonyithatd, hogy B1.S1 || BS és C1.51 || CS.
Tovabba miutan
SA' :SC'=8A,:8C
A1Cy parhuzamos A’'C’-vel és minthogy
BA': BC' =BC : BA

AC is parhuzamos A'C’-vel, mib6l kévetkezik, hogy A;C; parhuzamos AC-vel. Hasonloképpen kimutathato, hogy
B, C, parhuzamos BC-vel és Ay By parhuzamos AB-vel; tehat a silypont tetraéder élei az eredeti tetraéder éleivel
parhuzamosak, mibgl kévetkezik, hogy hasonlok és kobtartalmaik ardanya egyenls a megfelel6 élek kdbeinek aranyéval.
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Ha az eredeti tetraéder csiucspontjain keresztiil a szemben fekvs lapokkal parhuzamos sikokat vezetiink, akkor az
igy keletkezett So(A3B2C3) tetraédernek sulypont-tetraéderjét az eredeti S(ABC) tetragéder képezi és igy

So(A2B2Cs)
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Az 1) és 2) szorzata megadja a keresett aranyt:

S1(A1B:1Ch) '

A harom tetraéder térfogatainak viszonya tehat:

1:27:729.
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