1. A Cevaféle totel] értelmében a kozépvonalak egy pontban metszik egymaéast, mert A1 B = —A,C, B:C =
—BlA, ClA = —ClB és igy

AB BiC 1A (C1P = 1
AC BiA OB o
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2. Hosszabbitsuk meg AA; = K kozépvonalat és mérjiikk ra 4157 = A1S = §K1 darabot; rajzoljuk meg tovabba
S1B és S1C segédegyeneseket; akkor SBS1C négyszoget nyerjiik, mely egyenkozény, mert SS7 és BC atloi az A;
2
pontban felezik egymaést; ennélfogva S1C = SB = §K2 és 1B = SC = gKg. SBS; és SCS; haromszog oldalai
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tehat =K, — K5 és —K3. Ezek alapjan tehat a szerkesztés kovetkezGképpen torténik: S.S; = §K1 fole §K2 és §K3
oldalakkal megszerkesztjiik az SBSy és SCS7 haromszogeket; az igy keletkezett egyenkdzény B és C' cstcsai egyuttal a
keresett haromszog két csucsat képezik; ezutan SS5;-et meghosszabbitjuk és még egyszer ramérjiik SS; = SA darabot,
mialtal A-t, a haromsz6g harmadik cstcsat nyerjiik.

3. AA; B és AA,C héromszogekbdl a cosinus tételt alkalmazva, nyerjik:
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¢ = Z—i—Kl —aKj cose
a2

b = Z—i—Klz—l—achoss

ha ¢ = AA; B<; a két egyenletet Osszeadva:
2
b2+ = %+2K12,

mibdgl

(1) 4K}E = 20% + 2¢% — d?
épp igy

(2) 4K3 = 2¢* + 2a* — b*
(3) 4K3Z = 2a* 4+ 2b* — 2.

E harom egyenletet 6sszeadva.

(4) 4K} + K2+ K2) =3(a® +b* + )
(1)-bol:
42 = 741(% + o
2

mit (4)-be téve:

mibdl

3
4K+ K3+ K3) = 5(3a2 +4K73)

2
o= g\/2(K§ + K2) - K2,
Epp igy kapjuk, hogy: )
b= S\/2(K3 + K?) - K3

2
c= g\/2(11(12 + K2) - K2,

ILasd: A Ceva-fele tétel és alkalmazasa; Kozépiskolai Mathematikai Lapok, II. évfolyam, 94. lap.



Hogy a haromszog teriiletét kiszamithassuk, tekintetbe vessziik, hogy SCS1 haromszog t teriilete harmadrésze az ABC
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haromszog T teriiletének: de SC'S; haromszog oldalai gKl, ng, gKg, s igy a teriilete:

1
t= 5\/([(1 + Ky + K3)(K2 + K3 — K1) (K1 + K3 — Ko) (K1 + Kz — K3),

ha tovabba K + K5 + K3 = 2K, akkor

= GVRE KK ~ Ka)(K — Ka)

s igy ABC' héromszog teriilete:

T= %\/K(K_Kl)(K — K3)(K — K3).
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4. Legyen pl. Ko = Kj3; ekkor C'S B haromszog egyenlGszari, mert SB = SC = ng = gKg; tehat S Ay kézépvonal

az SCB haromszognek egyuttal magassaga, s mint ilyen meréleges az alapra. De SA; egybeesik AA;-gyel, miért is
AA; kozépvonalbol ugyancsak magassag lesz, tehat merdleges BC-re s igy ABC haromszog csakugyan egyenlGszar.

(Grinhut Béla, foredlisk. VIII. o. t. Pécs.)

A feladatot még megoldottdk: Berger Hugo, Feuer Mor, Friedmann Bernét,Goldstein Zsigmond, Goldziher Karoly,
Hofbauer Ervin, Kantor Nandor, Kornis Odon, Riesz Frigyes, Szabo Istvan.



