Els6é megoldas

1°. Az LAB haromszdgnek és az S1 A’ B’ egyenes metszésébdl kdvetkezik Menelaus-tételénél fogva, hogy:
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AA BS; SB

Hasonloképpen az LBC és S1B'C’ és az LCA és S3C' A’ metszésébdl, miszerint:
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Ha az (1), (2) és (3) alatti egyenleteket egymassal megszorzom és kellképpen roviditek, a kovetkezs relacziot
kapom:

ASs BS; CS,
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) BS3 CS; AS,

mely ugyancsak a Menelaus-tétele értelmében sziikséges és elegendd feltétele annak, hogy az Sy, S3 és Ss pontok egy
egyenesben fekiidjenek.

2°. Az S15-C’ haromszdg és az A'B’'Ss3 egyenes, tovabba az S1S5>C haromszdg és az ABS3 egyenes metszésébdl
kovetkezik, hogy:
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és
(©) S A . CB ' 5153
CA SiB S5S,

Az S,CC’ haromszog és az LAA" egyenesek metszésébdl pedig, hogy:

(7) S A’ ﬂ ﬁf
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Az (5), (6) és (7) alatti egyenletek szorzasabol és kellgképpeni roviditésébdl folyik a kovetkezs relaczio:

. S8 C'L CB
C'B" CL SB
mely szerint B, B’ és L is egy egyenesben fekiisznek, azaz a BB’ egyenes is keresztiil megy a CC’ és AA’ egyenesek
metszépontjin L-en.
(Suschnik Jozsef, foredlisk. VIII. o. tanuld, Kecskemét).

Masodik megoldas

Tegyiik fel el6szor, hogy a két haromszog nem fekszik egy sikban. Ekkor az A’ B'C’ haromszog az (LABC) pyramis
és az (A'B’'C’) sik metszésidoménak tekinthets és az Sy, Se és S3 pontok mint az (ABC) és (A'B’'C’) sikok kizis
pontjai csak az emlitett két sik metszésvonaldban fekhetnek.

Ha megforditva S1, So és S3 egyenesben fekszik, akkor az AA’, BB’ és CC’ egyenesek koziil ketts-ketts egy-egy
sikban fekszik és igy tehat mindegyik a masik kett6t metszi. Ha a metszéspontok nem esnének egy L pontba az
AA', BB’ és CC’ egyenesek sziikségképpen egy sikban fekiidnének, mi az esetre, ha az (ABC) és (A'B'C") sikok
egyméstol kiillomboznek, nem lehetséges.

Ha mésodszor az (ABC) és (A’B’'C’) haromszogek egy sikban fekiisznek, kossiik Ossze a tér egy tetszésszerinti L'
pontjat az A, B és C pontokkal és az LL' egyenes egy tetsz6leges L” pontjat az A, B’ és C’ pontokkal.

Ekkor az L' A és L"” A’ egyenesek egymast egy A", az L' B és L'’ B’ egyenesek egy B” és az L'C és L''C' egyenesek
egymast egy C” pontban metszik. Minthogy pedig az AB, A’'B’ és A”B" egynesek egyméast paronkint dtmetszik a
nélkiil, hogy egy sikban fekiidnének, az el6bbiek értelmében egy-ugyanazon Ss pontban taldlkoznak, hasonléképpen
a BC, B'C’ és B"C" egyenesek egymast az S1, a CA, C'A’ és C" A" egyenesek egymést az So pontban metszik.



E pontok mint az (ABC) vagy (A'B'C’) és az (A'B"C") sik kézds pontjai egy egyenesben, az el6bb emlitett sikok
metszésvonalaban fekiisznek.

Ha megforditva S1, Sz és S3 egy S egyenesben fekiisznek, a tér egy tetszéleges L' pontjat dsszekotjiik az A, B’
és O’ pontokkal és ez 6sszekdtd egyenesek metszéspontjait egy tetszéleges S-en keresztiil fektetett sikkal folkeressiik.
Legyenek e metszéspontok A”, B” és C”; ekkor azonban az A” A, B” B, és C”C egyenesek egymést paronkint egy
kozos L' pontban metszik. De ekkor végre az AA’, BB’', és CC' egyenesek is egymaést az L'L” egyenes és az (ABC)
illetsleg (A’ B'C’) sik metszéspontjidban L-ben metszik.

Szerkesztd.

(A feladatot meg megoldotték: Griinhut Béla és Visnya Aladar Pécsett).



