Els6 megoldas.

Fentebbi feladat még igy is fogalmazhato: "Ha valamely P ponton keresztil hizok egyenest, mely a paraboldt A
és B pontokban metszi és a P pontnak tdvolsdgait az A és B pontokon keresztil mend parabola dtmérdkidl a és b-tdl
egymdassal megszorzom, e szorzat fiiggetlen a P ponton keresztiil hiuzott egyenes irdnydtol."”

Adjuk meg a parabolat gyujtopontja (F') és vezérvonala (d) altal. A P pontot pedig a vezérvonal és a parabola-
tengelytdl mért tavolsagai xg és yo altal. Az A és B pontokbdl a vezérvonalra hiizott merdlegesek talppontjai legyenek
A’ és B'. Az F pontnak az AB szimmetriatengelyre vonatkoztatott szimmetrikus pontja legyen F'. Végre az FF' és
a (d) egyenesek metszéspontja legyen N.

Minthogy A és B a parabola pontjai, e pontokbo6l mint kézéppontokbdl az AF és BF sugarakkal leirt korok
keresztiil mennek F’'-en és a (d)-t A’ és B’ pontokban érintik.

All tehat, hogy

A'N? =B'N*=NF x NF'

A P-bél a (d)-re hiizott mer6leges talppontjat P'-tel jeloldom; bebizonyitando, hogy
P'A" x P'B’ = allando.
Legyen a parabolatengely és a vezérvonal metszéspontja 0. A fonntebbi egyenlGség ekkor még igy is irhato:
(P'O+ON — A'N)(P'O + ON + B'N) = alland6

vagy minthogy
A'N =B'N
(P'O 4+ ON)? — A’N? = allando

Legyen F'O egyenls p-vel, az AB egyenesnek a vezérvonallal képezett szoge a-val.
Ekkor az utolsé egyenlGség még igy is irhato:

(yo + ptana)? — NF x NF' = allando

De P
NF =
cos o
NF' = P + 2(xg cosa + yo sina — pcos a)
cos &
tehat )
NF x NF' = p2 + 2pxo + 2pyo tan o — p?
cos? a

= 2pxo + 2pyo tan a + p? tan’ «

s ennélfogva kifejezésiink 0j alakja
2 2, 2 2, 2
Yo + 2pyo tan a + p~ tan” o — 2pxy — 2pyo tana — p” tan” o

vagyis
Yo — 2pxo
mely kifejezés tényleg fiiggetlen a-tol.
(Meitner Elemér, féredlisk. VIII. o. t. Budapest)
Masodik megoldas.

Legyen a parabola egyenlete a tengely és a csticsérint6bél allé rendszerre vonatkoztatva
y? = 2px.
A P(zo, yo) ponton keresztiil mend egyenes egyenlete
Yy —kx =yo — kxo
Ekkor az egyenes és a parabola metszéspontjainak A-nak és B-nek ordinatait a kovetkezd masodfoku egyenlet
gyokei szolgaltatjak:
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vagy
2p 2p
2
——y+ —yp—2 =0.
Y ky kyo DPTo

A keresett kifejezés, melynek allanddséga bizonyitandd

(Yo — y1)(Wo — y2) = yg — (y1 + y2) + yaye.

De a fontebbi egyenletbdl

2
y1+92:?p,

2p
Y1y2 = Yo — 2pxo;
ezeket a keresett kifejezés értékébe helyettesitve, az a kovetkezs alakot Olti:
2p 2p
Yo = 5-Yo+ 5o — 2pxo.

vagy
yg - 2]9.’[]0 )

mely alak k-tol tényleg fiiggetlen.

Arany Daniel.



