
Els® megoldás.

Vegyük fel, hogy 2x+ 3y = n · 17, hol n valamely positív egész szám. Ezen egyenletb®l

x =
17 · n− 3y

2
= 8n− y +

n− y

2

n− y

2
= s,

melyb®l

y = n− 2s

x = 8n− n+ 2s+ s = 7n+ 3s,

x-nek eme értékeit a másik (9x+ 5y) kifezésbe behelyettesítve lesz:

9x+ 5y = 62n+ 27s+ 5n− 10s = 68n+ 17s = 17(4n+ s)

mib®l látjuk, hogy (9x+ 5y) szintén többszöröse 17-nek, tehát ezzel osztható.

Seidner Mihálynak a math. és phys. társulat I. versenyén az I. b. Eötvös-díjjal jutalmazott dolgozata.

Második megoldás.

Osszuk a két kifejezést 17-el, legyenek ekkor a hányadosok: q és q
′
akkor

2x+ 3y

17
= q

és

9x+ 5y

17
= q

′
.

Szorozzuk meg az els® egyenletet 4-el, s az így nyert egyenletet adjuk össze a másodikkal, akkor

8x+ 12y

17
= 4q

+
9x+ 5y

17
= q

′

x+ y = 4q + q
′
.

Ha x és y bizonyos egész számú értékénél tehát p. a 2x+ 3y kifejezés osztható 17-el, vagyis q egész szám, akkor az

utolsó egyenlet szerint a 9x+5y kifejezés is osztható 17-el, mert q
′
is egész szám. Az utolsó egyenletben ugyanis x+ y

és 4q egész számok, következésképp q
′
is egész szám, mert egész szám sakis egész számmal összeadva ad eredményül

egész számot.

Pap Pálnak a math. és phys. társulat I. versenyén a II. b. Eötvös-díjjal jutalmazott dolgozata.

Harmadik megoldás.

A feladat értelmében

2x+ 3y = 17p.

9x+ 5y = 17q.

Hogy jelen egyenletrendszer gyökei egész számok, azt az egyenletek megoldása közvetlenül mutatja. Ugyanis

x = 3q − 5p

y = 9p− 2q,

mely értékek p és q egész számértékei mellett szintén egész számok.
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