Harmadik megoldas Dr. Klug Lip6ét egyetemi magan tanar artol.
A feladat megoldasa a hiperbola kovetkezd ismert tulajdonsagéra alapithato:

A hiperbola egy vdltozé érintdje és a két aszimptotdja oly hdromszdgeket keritenek be, melyeknek teriiletei eqyenldk

egymdssal.
Osszuk az adott ABC haromszog BC, CA, AB oldalait az Ay, As; By, Be; C1, Co pontokban bels6leg m : n = A
viszony szerint; az AA;, AAy, BB,. .. egyenesek az adott haromszoget A viszony szerint osztjak.

AB, AC egyenesek, mint egy hiperbola aszimptotai és BAs mint annak érintGje meghatarozzak a hiperbolat a-t;
ennek f6- és melléktengelye az A szog bel- és kiilszogének felezsi. Ha a B, By pontokon keresztiil kort irunk le, melynek
kozéppontja a hiperbola melléktengelyén van, akkor e kor a f6tengelyt az o hyperbola gydjtépontjaiban metszi, mig
az A pontbol a gyujtopontokon keresztiil leirt kor az AB, AC' aszimptotakat egy derékszogi négyszog szégpontjaiban
vagja, melynek a f6tengelyre meréleges oldalai az o hiperbola cstcsérint6i.

Az o hiperbolanak ekként meg 1évén hatarozva két csicsa és gyajtopontja, a P pontbol ahhoz korzs- és vonalzoval
érinté vonhato, mely, ha oly helyzetd, hogy metsz6pontjai az AB, AC aszimptotikkal még az AB, AC vonaldarabon
vannak, az ABC haromszoget a kivint médon osztja.

*

A mi annak megitélését illeti, hogy a P-nek mily helyzeténél lehet a-hoz 0, 1, 2 oly érint6t hizni, a mely a feladat
kovetelményeinek megfelelleg osztja az ABC haromszoget, a kovetkezdkre kell gondolnunk.

A « hiperboldnak nemcsak a BBs, hanem a CCj is érintGje, még pedig e vonaldarabok felez6 pontjaban, és
BB, CC, o vonalak egy haromszog alakt idomot A-t hatarolnak. Ha az adott P pont e A-ban van, akkor abbdl 2
érint6 hazhato, ha ellenben a BBs, CC; képezte szogek ama két csicsszogében fekszik, melyben a A nincsen, akkor
abbol 1 érinté huzhatd; végre a P pontnak minden més helyzeténél abbol 0 érinté huzhaté6 a-hoz, mely az ABC
haromszoget a kivant moédon osztja.

Az AB, AC aszimptotak és BBy, CCy érintSk egy o hiperbolét tgyszintén BC, BA, CCs, AAy; BC, BA, CCy, AAs;
CA, CB, AAy, BBy; CA, OB, AAy, BB, aszimptotak és érinték 3, 5, v, v hiperbolakat hataroznak meg, melyek
mind oly tulajdonsagnak, hogy a P-b6l hozzajok huazott érint6k az ABC-t a kivant modon oszthatjik. E hiperboldk
koziil a 87, vya, af parok egymast 2 valos, 57/, v/, af’ egymast 2 képzetes pontban metszik, melyek az ABC ha-
romszog AA’, BB', CC’ stlyvonalain fekszenek, és azonkiviil egyméast BC, CA, AB egyenesek végtelen tavol fekvs
pontjaiban érintik.

E hat hiperbolanak csak azon hat ivét vegyiik tekintetbe, melyeknek hatarol6 pontjai az AA,, AAs, BBy, BBy, CCy, CCs
érint6k érintGpontjai, - mert csak ezen iveken fekvé pontoknak érintGi adnak helyes osztovonalakat - és jeloljik ezen
iveket akképpen, mint az egyes hiperbolakat.

Az afB'~va/ By hatoldal A < 1 értéknél haromféle lehet, t. i., hogy az a3y gdrbeoldalt hdromszdg konvex oldalt
vagy konkav oldalu, vagy az ABC haromszog sulypontjava fajul el, a szerint a mint
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E harom esetben az a3y gérbevonali haromszog keriiletén beliil fekvé P pontokra a feladatnak 0, 6, illetve harom
megoldasa van; magan a keriiletén fekvé P pontokra 1, 5 illetve 3; annak csicsaiban fekvé P pontokra 2, 4 illetve 3.

Mind a hérom esetben az o’ B3y, 8va, v'aB haromszdgdn beliilfekvs pontokra a feladatnak 4 megoldésa, ezeknek
keriiletein fekvé pontokra 3 megoldésa, végre barmily més helyzet P pontra a feladatnak 2 megoldésa van.

Ha A = 1, akkor az «, o/, valamint a 3 8’ és 7, 7' hiperbolak egyesiilnek és a8ya3y" hatoldal egy konkavoldali
haromoldalla fajul. E haromoldal keriiletén beliil fekvé P pontokra a feladatnak 3, a keriiletén fekvsé pontokra 2, és
P-nek minden mas helyzeténél csak 1 megoldasa van.



