Az OMN haromszog silypontjit nyerem, ha az N és M pontokat Osszek6tom az OM és ON egyenesek felezési
pontjaival N’ és M'-tel. Az NN’ és MM’ egyenesek metszéspontja G a keresett sulypont. Fel kell tehat irnom ezen
utobbi egyenesek egyenleteit. E végbdl ismernem kell az N' és M’ pontok koordinatait. De ezek a kovetkezok:
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Ennélfogva az NN’ és MM’ egyenesek egyenletei:

NN ...y—0= 5_6(:10—5)
y = 8(x —5H)
y—8x+40=10 1)
MM .. .y—0= 100__43(;10 —10)
Ty = —4x + 40
Ty+4zx—40=0 2)
Az 1) és 2) egyenletekbdl kiszamithatok a G pont koordinatdinak mérdszamai.
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A harom magassagvonal atmenési pontjat H-t megkapom, ha az N és M pontokbol a szemben fekvs egyenesekre

merdlegeseket hiizunk és e mer6legesek metszéspontjat felkeressiik. Az OM és ON egyenesek egyenletei azonban a
kovetkezdk:

OM...y=0,
ON...6y—8x=0
Tehat a redjuk mersleges NN” és MM'" egyenesek egyenletei:

NN". .. x=6

MM"...8y+6x—60=0
és igy a H pont koordinatéi: H(6,3).
Végre a haromszog koriil irhato kor kozéppontjat C-t megkapom, ha az N’ és M’ pontokban az OM és ON

egyenesekre merdlegeseket emelek és ez egyenesek metszéspontjait felkeresem. De az N'C és M'C egyenesek egyenletei
a kovetkezok:

NC...x=5
MC...8y+6x—-50=0
és igy a C pont koordinatai:
5

c(53)

Ha harom pont koordinatait adltalanossdgban zj és yg-val jeleljiik, hol k = 1, 2, 3-mal, annak feltételét, hogy a
harom pont egy egyenesben fekszik, a kdvetkezd egyenlet fejezi ki:

r1(y2 —y3) +x2(y2 —y1) +x3(y1 —y2) =0
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Tehat a jelen esetben:

Ez utobbi egyenlet szemmel lathatdlag identitas.

Hogy végre CH = 3CG-vel azt kozvetleniil bebizonyithatom, ha felirom CH és CG értékeit a C,G és H pontok
koordinatainak segélyével; ekkor ugyanis:
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A mi bebizonyitandd volt.
(Jorga Gergely, férealisk. VIIL. oszt. tanuld, Arad)
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Jegyzet. Hogy a CGH pontok egy egyenesben fekiisznek és a CH = 3CG-vel, az a 10. abrdbodl a planimetria
tételeivel is egyszertien kimutathato.
Kossziik dssze az M’ és N’ pontokat egy egyenessel. A GN'M’ és HN M héaromszdgek hasonlosagabol kovetkezik,
hogy:
CN'  N'M 1 )
NH MN 2
Nevezziik a CH és NN’ egyenesek metszéspontjat G'-nek, akkor a CG'H és HG'N haromszdgek hasonlosagabol
kovetkezik, hogy:

C¢' NG CN' 1

HG' NG' HN 2

De a haromszdg stlypontja G az NN’ és MM’ egyenesek metszéspontja és a GN'M’ és GNM haromszogek
hasonlésagabol kovetkezik, hogy

2)

NG MG NM 1 3)
NG MG NM 2
A 2) és 3) egyenlet Osszehasonlitasabol folyik, hogy

N'G' NG
NG' ~ NG’

azaz a G’ és G pontok azonosak, vagyis a CGH pontok egy egyenesben fekiisznek; tovabbd a 2)-b6l 2CG = HG, 3CG =
HG + CG = CH, vagyis a CH a CG haromszorosa.



