Masodik megoldds
I.
Az ABC haromszog A és B csucsaiban az AC' és BC oldalokat érinté korok kozéppontjai az Ay és Bz merGlege-
sekben vannak.
Legyenek az O és O; kozépponti korok a kivant tulajdonsiguak; tehat, hogy a B, ill. A pontokban a haromszog
oldalait és E-ben egymast is érintik. Ekkor

OB:01A=r:ri=m:n

hol m és n két adott tavolsag mértékszamai. A figyelembe vett két kdrnél OO, = r + 1.
Huzzuk meg AE egyenest, mely az O kozéppontu kort S-ben metszi. Az OSE héaromszog hasonlé az O1AFE
héromszoghoz, s igy tehat
O0S:01A=8SE:AE=m:n

Ha c oldalt m : n ardny szerint osztjuk beliil és kiviil az oszt6 pontok D és D', akkor feltétel szerint
DA:DB=FEA:ES=n:m

azaz DE egyenes parhuzamos BS-sel.
C C
De BS parallel a C szoget felezs atszelével, mert BOS = C és SBO = g -3 = g — SBz, tehat SBx = 5

A D pontbol a C szoget felezs atszelGvel parhuzamosan hizott egyenes e szerint atmegy a korok érintkezéspontjan.
Az F pont meghatéarozasara ez adatokhoz vegyiik még figyelembe, hogy ez egyszersmind az AE B haromszog cstcsa,

mely haromszogbdl ismeretes az alap és az E-nél levé szog, mely m — 5; mert
1 C

SEB=—-SOB = —

2 2

. C
Amde ezaltal adva van az AEB héaromszog koré irhato kor sugara r” = ¢ | 2sin 5 mely az ABC koré irt kor

sugaraval (ro) igen egyszeri Osszefliggésben van. Ugyanis:

¢ c
o= - = —
2sinC 4s1n%cos%

és igy

C
r’ = 2rg cos 3

Ha tehéat a koriilirt kor kozéppontjan (G) a ¢ oldalra merdleges C; Co atmérst rajzolunk és Cy pontot A vagy B-vel
Osszekotjiik
OlB = OlA = ’I”/

CyChB = CyClA = g

lévén.

Az v’ sugaria kor, melynek kozéppontja C1 a C szoget felezs egyenessel D-b6l parhuzamosan htizott egyenest E és
E5 pontokban vagja, mint a kivant tulajdonsaggal bir6 két-két kor érintéspontjaiban.

E két par kor mindig valos, mert D pont az 7’ sugari kor teriiletén beliil van, s igy minden rajta tmend egyenes
a kort két valds és pedig kiilon valt pontban metszi.

A D harmonikus pdrjabél D-bél vont, D E-vel parhuzamos szelének az r’ sugart korel valé metszései szintén két-két,
a kivant tulajdonsagokkal biré kort adnak altalaban, de az F; és Ey metszéspontok egy kettds pontta egyesiilhetnek,
vagy képzetesek is lehetnek, D’ az 1’ sugart kor keriiletén kiviil 1évén, s igy e korok két parja egy parrd, vagy mindkét
par lehetetlenné is valhatik.

IL.
Legyen a szerkesztend korokre az a feltétel, hogy:

T:lemlnéST—leO/Oi

S'0' By haromszog hasonloé AO| B} haromszoghoz, hol E| az érintkezéspont és S’ az AFE] metszéspontja az O kozép-
ponta korrel.
E10 B0 =E{S":EjA=r:m

=m:n=D'B:D'A

1Lasd jelen folyodirat elsé évfolyamaban az 54. oldalt.



SB hurt és D' E] szel6t huzvan, ezek az elébbi aranylat szerint parelleldk.
Amde S’B1 BS-re, tehat a C szoget felez iranyra, mert MBS’ szog = g

pontja az O kdzépponti korrel) mint félkdrbe es6 keriileti szdg és igy D'E} is mer6leges BS-re.

E' pont meghatérozasara vegyiik figyelembe, hogy E{ az AE] A héromszdg cstcsa, mely hdromszognek c oldala és
E}-nél 16v6 szoge ismeretes.

Ugyanis:

(hol M az O’S’ egyenes masik metszés-

1 m
BE}S'=-S'0O'B=~ —
! 2 2
Az AFE] B haromszog koré irt kor sugara tehat

/! c

T = —
2COS%

és ha
c

C C

= —c ¢
4 sin 5 COS 5

az ABC haromszog koré irt kor sugara, akkor

. C
r’ = 2rg sin

Ha ezek szerint az ABC héaromszog koré irt kornek ¢ oldalra merdleges atmeérgjét szerkesztjiik (C1C2) és Co pontot
A vgy B-vel 6sszekotjiik, agy:
OQA = OQB = ’I”H

Az 7" sugari kornek D'E'-tel valé6 metszéspontjai oly két-két kor érintkezés pontjai, melyek a kivant tulajdonsa-
gokkal birnak.

D' pont kiviil lévén a korén E és Ef pontok egy kettds pontté egyesiilhetnek, esetleg képzetesek lehetnek, azaz:
az F illet6leg EY pontban érintkezs korok egy parrd egyesiilhetnek, vagy lehetetlenekké valnak.

D' harmonikus parjabol D-bdl vont, D’ Ef-tel parallel szelS az r”’ sugart kort mindig két valos és kiildnvalt pontban
(E' és F3) vagja s e pontok szintén két-két, a kivant foltételeknek megfelel6 kor érintkezéspontjai lesznek. Ez utobbi
korok mindig valosak, mert D az v’ sugart kordn beliil van.

A feladatnak a kifejtettek szerint altaldban nyolcz megoldasa van, melyek koziil négy mindig valés. E minden
koriilmények kozt valés korok parjai kiviilrsl érintkeznek.

A szerkesztés tehat oda reducaldodik, meglévén hatarozva egy-egy par kor érintkezés pontja, hogy oly kordket
szerkesztiink, melyek adott ponton atmenvén, adott egyenest adott pontban érintenek. A kdzéppontot egyszertien
talaljuk Ay, illetSleg Bz egyenes és az illet6 segédkornek azon atmérGje metszésében, mely az Fk meg az a, illet6leg
B pontokat 6sszekotd kozos hirra merdlegesen all.

(Szerk.)



