I. megoldas. Ha van a feltételeket kielégits f fliggvény, arra a feltétel els6 egyenlétlenségét = = 0 esetén alkalmazva

adodik. A masodik egyenlGtlenségbdl
Innen viszont

tehat csak f(0) = 0 lehet.
Ismét a masodik egyenl6tlenség felhasznalasaval

0=7(0)=flz—=) < flz)+ f(-=)

Masrészt az els6 egyenlStlenség alapjan
és ezeket Osszeadva

A kett6bdl f(z) + f(—z) =0, f(—z) = —f(=).
Végiil az els6 egyenlGtlenséghdl

tehat (—1)-gyel szorozva
f@) > a.

Ez az els6 feltételi egyenlGtlenséggel egyiitt azt adja, hogy a feltételeket kielégits fiiggvény csak az lehet, amelyik
minden x értékhez 6nmagat rendeli.
Erre a fliggvényre a feladat egyenlGtlenségei valoban teljesiilnek, mindegyik esetben egyenldség all fenn.

II. megoldas. Kétszer alkalmazva a masodik, majd kétszer az elsé feltételi egyenlGtlenséget, a kdvetkezs Osszefiiggés-
sorozatot kapjuk egy, a feltételeket kielégits f fiiggvényre (ha van ilyen):

0=fz) = flx) = fQRz—2) = f(z) < f22) + f(-z) - f(z) <
< f@)+ @)+ f(=2) = f(z) = f2) + f(—2) S f(z) —z <z -2 =0.

Ez csak ugy éallhat fenn, ha minden kozbiilss kifejezés értéke is 0, igy tobbek kozt

Az igy értelmezett fiiggvény valoban kielégiti a kovetelményeket.



