Legyen a gula alapja az A1 As ... A, sokszog (n péaratlan egész szam), az alaplappal szemkozti csics B. Feltétel
szerint Aj, As, ..., A, egyenls tavol van B-t6l, tehat egy B kozéppontu gombon helyezkedik el; tovabba az alaplap
sikjaban is van, tehat rajta van a két feliilet metszésvonalan, egy koron. Az alaplap tehat hursokszog.

Elég megmutatni, hogy a sokszog oldalai egyenlSk. Valoban, ha ez igaz, akkor 6sszekotve minden cstacsot a koriilirt
kor kézéppontjaval, egybevagd egyenld szara haromszogekre bontjuk a sokszoget (1. abra). Ebbdl kovetkezik, hogy a
sokszog szogei is egyenlSk (a haromszogek szaraival szemkozti szog kétszerese mindegyik).

1. dbra

Azt mutatjuk meg, hogy az alaplap masodik szomszéd oldalai egyenlSk. Paratlan oldali sokszog esetén ebbdl
kovetkezik, hogy minden oldal egyenls, mivel minden oldalrél a masodik szomszédjara térve at paratlan oldalszam
esetén bejarjuk az Osszes oldalt.

Tekintsiik az A;A;11 élt felezd, ra merdleges S sikot. Ez az A;-t6l és A;11-t6l egyenls tavolsagra levé pontok
halmaza. Mivel BA; = BA;;1, igy S atmegy B-n (2. abra). Ha tiikroziink S-re, A; és A; 1 helyet cserél, az alaplap
sikja pedig onmagaba megy at, mivel a sik meréleges S-re. Ugyancsak onmagukba mennek at a B kozépponta gombok
is. Ezért onmagaba megy at a tiikrozéskor az alaplap koré irt kor is.

2. abra

Megmutatjuk, hogy az A; 4 csted] tiikorképe A;io. Jeloljik A;_; tiikorképét C-vel. Ez is a koriilirt kérén van.
A tiikrozés folytan az A;_1A;B és A;A;11 B lapok szdge megegyezik a CA;11B és A;11A;B lapok szogével. A gula
konvex volta miatt A;_1, A;42 és C az A; A; 1B siknak ugyanazon az oldalan fekszik. De az A; 1B egyenes hatarolta,
azt tartalmazé félsikhoz a hatéregyenese mentén csak egy olyan félsik illeszthetd, amelyik vele adott szoget zar be
és az A; A1 B sik megadott oldalan fekszik (3. abra). Igy C és A; o egy sikban fekszik, rajta van egy nem ebben a
sikban levé koron és kiilonbozik a sik és kor A;;1metszéspontjatol, tehat kell, hogy egybeessenek. A;_1A; és A;ip1Aito
tehat egymas tiikorképei, és igy egyenlSk. Ez igaz ¢ = 1,2, ..., n-re, vagyis az alaplap mindegyik oldala egyenlé a ra
kovetkez6 masodikkal. Mint lattuk, ebbél kovetkezik, hogy az alap szabalyos sokszog.

Ha i = n, Ajyi-en Ay értendd, A;yo-n Az, i =1 esetén pedig A;_1-en Ay,.
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3. dbra

Megjegyzések. 1. Az oldalélek egyenlségébdl mar kovetkezik a guila konvex volta, pl. a kdvetkezdk alapjan: ha nem
volna konvex a gula, ez azt jelentené, hogy van olyan P és @ bels6 pontja, amelyeket 6sszekots szakasznak van pontja a
gulan kiviil. Vetitsiik a PQ szakaszt az alappal szemkozti csticsbol az alap sikjara. A P'Q’ vetiilet olyan szakasz volna
(4. 4bra), amelynek végpontjai az alaplap belsejében vannak, de van az alaplapon kiviil levs pontja. Igy az alaplap
konkav sokszog volna.

4. dbra

Hursokszog viszont nem lehet konkav, hiszen akkor volna a belsd szogei kozt 180°-nal nagyobb. Annak cstcsa koriil
elég kis sugara kort rajzolva ennek a szogtartomanyba esé (konkav) korcikke a sokszog belsejében volna (5. abra). De
ennek a korcikknek volna a sokszog koré irt koron kiviil es6 pontja, marpedig egy hurnégyszognek nincs a koron kiviili
pontja.

5. dbra

Egy ilyen jellegi bizonyitassal azonban nem kivanta a szervezs bizottsag megterhelni a versenyzsk rendelkezésére
allo idést.

2. Tébben ramutattak, hogy paros oldalszamu gulara nem feltétleniil teljesiil a feladat allitasa. A legegyszeriibb
ellenpélda erre egy téglalap alapi egyenes” gila. Az alappal szemkozti csiics merdleges vetiilete a téglalap kdzéppontja.
Altalaban tekintsiik egy O kozépponti korbe irt 2n oldalt szabalyos sokszdget, (n > 2) és tavolitsuk minden méasodik
oldalat ugyanannyival a kézépponttol, majd a szomszédos végpontokat kossiik 6ssze (6. 4bra). Konny latni, hogy az igy
keletkezett 2n-szog szogei is egyenlSk. Osszekotjiik a sokszog cstcsait az O pontban a sokszog sikjara emelt merdleges
egy P pontjaval. A keletkezett gula szomszédos lapjai egyenls szoget zarnak be, amint az az alapélek felez6pontjaban
allitott, az élre mer6leges sikra torténd titkkrozéssel belathato. A gula alapja azonban nem szabélyos sokszog.



6. dbra



