I. megoldas. Paratlan oldalu sokszog csicsainak kivant médon torténd szinezéséhez legalabb harom szin sziikséges.
Legyen ugyanis egy cstics mondjuk piros, a kovetkezd kék. Ekkor tovabb felvaltva kovetkezik piros és kék csiics, amig
egy harmadik szin fel nem 1ép. Ennek be kell kdvetkeznie, mert kiilonben paratlan szama csics esetén az utolséd csics
is piros volna, meg a vele szomszédos elsé is.

Ezutan eljarast adunk meg az atlok meghtizasara. Mikor elGszor jutunk harmadik szind csicshoz, az az 6t megel6z6
kett6vel harom szomszédos, kiilénb6z6 szini cstics, mondjuk piros, kék és zold. Ha a kovetkezd cstics nem piros, akkor
ezt a csicsot s a zoldet 0sszekotjiik a pirossal. Ha a negyedik csics djra piros, de az 6t6dik nem kék, akkor a kék csicsot
kotjiik Ossze a negyedikkel és az 6tddikkel. Ha végiil a negyedik cstcs piros, az 6todik kék, akkor a zold cstcsot kotjiik
Ossze az els6vel és az 6tddikkel. Mindhadrom esetben két haromszoget vagnak le az atlok a sokszogrol és visszamarad
egy kett6vel kevesebb — tehat djra paratlan oldalszamu — sokszog, amelyiknek szomszédos csticsai kiilonb6z6 szintdek.
Igy az eljaras folytathaté. A tovabbiakban meghtizand6 atlok nem metszhetik a korabbiakat, mivel a sokszog konvex
volta miatt azok az Gjabb sokszdgdn kiviil haladnak vagy annak oldalai. Véges szamu 1épés utan egy haromszog marad
vissza, vagyis elérjiik, hogy a sokszog haromszogekre van osztva a feladatban kivant méddon.
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Megjegyzés. Az eljarast teljes indukcios bizonyitésként is megfogalmazhattuk volna.
Tobben észrevették, hogy az oldalszadm paratlan volta csak annak biztositasara kellett, hogy a cstcsok legalabb
harom szinnel vannak szinezve. Ezt mutatja a kdvetkez& megoldas.

II. megoldas. Bebizonyitjuk, hogy a feladat allitasa igaz minden olyan konvex sokszogre, amelyiknek a cstucsai
legalabb harom szinnel vannak megszinezve agy, hogy a szomszédos csicsok kiilonbo6zé szintek.

Ha van az 0sszes tobbit6l kiilonboz6 szint cstcs, akkor egy ilyenbdl htzzuk meg az Gsszes atlot és kapunk egy
kivant felbontéast.

Ha minden szinnel legalabb két cstics van szinezve, akkor egy csticsbdl elindulva nézziik az egymaés utani csicsok
szinét, mig csak harom kiilonb6z6 szin fel nem 1ép. Ekkor a harmadik szind csticsot kossiik Ossze a kettovel elGtte
levovel. Az 416 kiilonb6z6 szind csicsokat kot Ossze. Az altala lemetszett csticesal maradt egyezé szind a keletkezett
eggyel kevesebb oldald sokszogben, igy az ugyanannyi szinnel van szinezve, mint az eredeti, tehat legalabb harommal,
végiil konvex, tehat egyetlen atloja sem metszheti a mar meghtzott atlot. Ha tehat az eljarast ismételjiik, véges szamiu
lépésben eljutunk egy kivant felbontéshoz. Ezzel bizonyitottuk allitasunkat.

Ha egy sokszog csiicsai két szinnel vannak a kivant modon szinezve, akkor a csiicsok felvaltva egyik és masik szintek,
tehat mindegyik szind csicsbol ugyanannyi van, igy a csticsok szama péros. Paratlan oldala sokszog szinezéséhez tehat
legalabb harom szinre van sziikség, arra tehat vonatkozik a bizonyitott tétel.



