Csak porzitiv egészek jonnek tekintetbe, mert negativokra a
K =a*+47

kifejezés nem is egész, O-ra pedig 1. Pozitiv paros szdmokra K oszthaté 4-gyel, tehéat Gsszetett.
Ha z pozitiv paratlan szdm, akkor 2y 4+ 1 alakban irva

4% = 4. 4% = 4(29)".
Trjunk 2¢ = 2°7" helyébe z-t, akkor kifejezésiink igy alakithato:

K=a"+42" =2 + 42 + 42% - 22 — 42?2 = (2 + 222)2 — (222)° =
= (2 +22° 4 222)(2® 4+ 22" — 222) = ((z + 2)% + ) ((x - 2)% + 2%).

Itt az els6 tényez6 mindig nagyobb, mint 1, mert mindegyik tagja legalabb 1. A maéasodik tényezs pedig csak akkor
lehet 1, ha z = z = 1. Mivel
xr=2y+1 z=2Y

igy ez abban az egy esetben kovetkezik be, ha x = 1, y = 0. Ekkor
xt 447 =5,
p azonban 5-nél nagyobb. Igy a feladatban szerepls egyenletnek valdoban nincs egész megoldasa.

Megjegyzések. 1. A bizonyitas a feladat allitdsanal lényegesen tobbet adott, konnyen kiolvashaté bel6le a kovetkezs:

Ha x és z tetszés szerinti egész szam, akkor
N =zt +42*

csak akkor nem Osszetett, ha
lz] =1 és z=0 vagy |z| = 1.

Valéban, mivel x is, z is paros kitevén szerepel, a negativ értékeket abszolat értékiikkel helyettesithetjiik. Ha = = 0,
akkor N = 42z* Gsszetett (z = 0-ra N = 0). Ha pedig z = 0, akkor |z| = 1-te N = 1, |x| > 1-re Osszetett.

2. Az itt hasznéalt azonossagon alapult az 1969. évi Nemzetkozi Matematikai Didkolimpia 1. feladatanakll megoldasa.
Erre tobb versenyzd is utalt.

3. Sokan észrevették, hogy ha z paratlan és nem oszthato 5-tel, akkor 2* (tiz alapu szamrendszerben felirva) 1-re
vegzodik, 4% pedig 4-re, tehat x* + 4% oszthato 5-tel és ha x > 1, akkor nagyobb 5-nél. Nem tudtak azonban mit
kezdeni azzal az esettel, ha = az 5 paratlan t6bbszorose.
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