Megoldas. Konnyii latni, hogy a sorozat pozitiv, s6t ndovekedd tagokbol all, hiszen ag = 5 pozitiv, és ha egy a,, tag
pozitiv, a kovetkezd nagyobb nala a pozitiv 1/a, értékkel. A novekedés meértékére jo kozelitést kapunk, ha a sorozat
elemeinek négyzetét vizsgaljuk:
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Ha ezt n = 0,1,2,..., (k — 1)-re felirjuk és sszeadjuk, akkor a bal oldalon a%—t(il ai—ig szerepelnek a tagok, a jobb
oldalon pedig fellép ag—tél ai_l—ig a megfelels Gsszeg. Igy az egyenls tagokat a két oldalrdl elhagyva, azt kapjuk, hogy
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Ez k = 1000-re azt adja, hogy
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Ezzel a kivant als6 becslést meg is kaptuk.

A felsé becsléshez, mivel 45,12 = 2034,01, elég azt megmutatni, hogy a (6)-ban szerepls 1000-tag Osszeg kisebb,
mint 9,01. Mivel a sorozat elemei pozitivak és novekednek, igy az egymas utani tagok négyzetei reciprok értékének az
Osszegét nagyobbitjuk, ha mindegyik tagot a legkisebb indextvel, vagy annal kisebb szammal helyettesitjiik.

Valasszuk szét az Gsszeget az elsé 100 és a marado 900 tag Osszegére. Mivel (5) alapjan
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igy azt nyerjiik, hogy
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Ezzel a kivantnal valamivel jobb felsé becslést kaptunk.

Megjegyzések. A megoldasban alkalmazott meggondoldshoz hasonléan okoskodhatunk az eredeti képzési szabaly
alapjan is, amint ezt tobben is tették. Ekkor azt kapjuk, hogy
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Ennek alapjan azonban lényegesen nagyobb, kozel egy egységnyire es6 korlatok kozé sikeriilt csak szoritani a verseny-
z6knek alooo—et.

2. Egy elektronikus zsebszamologép 6,5 perc alatt kiszamitotta az ajgpo-t és a 45,0245458 értéket adta. A feladat
allitasanak bizonyitdsdhoz ezen az eredményen tul a szamitési hiba megbecslése is sziikséges volna.



