Elsé feladat. Bebizonyitandd, hogy nincs olyan, természetes szdmokbol allo végtelen sorozat, amelynek nem minden
eleme egyenld, s amelynek minden eleme (a mdsodiktdl kezdve) a két szomszédos elem harmonikus kozepe. (a és b
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armonikus kézepe . )
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Megoldas. Abbodl az észrevételbdl indulunk ki, hogy ha h az a, b szamok harmonikus kézepe, akkor 7 az P
2ab 1 1/1

szamok szamtani kézepe, hiszen a h = p j_ 2 értékre 7 =3 (E + E> A feladat allitasa eszerint a kovetkezé mddon

fogalmazhaté at: Bebizonyitando, hogy a természetes szamok reciprokaibol nem alkothatd olyan végtelen sorozat,
amelyben nem minden elem egyenls, s amelyben minden elem (a mésodiktol kezdve) a két szomszédos elem szamtani
kozepe.

Ez a kijelentés mas szoval azt mondja ki, hogy a természetes szdmok reciprokaib6l nem alkothaté nem csupa
egyenld szambol all6 végtelen szadmtani sorozat. Ennek helyessége nyomban kovetkezik abbol, hogy a természetes
szamok reciprokai mindannyian a [0, 1] intervallumban helyezkednek el, viszont egy nem csupa egyenl6 szambol allo
végtelen szamtani sorozat elemeinek abszolut értéke minden hataron tdl né.

Megjegyzés. 1. Lényeges a feladatnak az a megszoritdsa, hogy a végtelen sorozat nem minden eleme egyenld,
mert kiilonben pl. 1, 1, 1, ... ellenpéldat adna a feladat allitasara.

2. A feladat allitasa akkor is igaz, ha nem természetes, hanem egész szamokrol szoél. Ennek helyessége fenti megol-
dasunkbol nyomban adodik, ha benne a [0, 1] intervallum helyett a [—1, 1] intervallumroél szolunk.

3. Nem igaz a feladat &llitasa, ha benne racionalis szadmok végtelen sorozatar6l vagy természetes szamok véges

(tetszolegesen elGirt hosszisaga) sorozatarol van szo. Az elsé modositéast az 1, CUCTAE IR sorozat példédja cafolja,
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sorozat, amelynek minden eleme természetes szam.



