Bebizonyitjuk, hogy a tizedesvessz6t kdvets elsé n jegy 0 vagy 9-es, hogy tehat a vizsgalt szdm egy egész szamtol
107 ™-nél kevesebbel tér el. Ehhez elég belatni, hogy

(54 26)" + (5 —v/26)"
egész szdm, s hogy .
‘5 - \/%’ <15
Az utobbi szamitassal konnyen ellenérizhets, de abbol is adodik, hogy 5,12 = 26,01 > 26, s ezért
5<V26<5,1.

A még bebizonyitandé allitas p(z) = (5 + z)" jeloléssel azt mondja ki, hogy p(v/26) + p(—v/26) egész szam. Ez
valoban igaz, mert ha a p(x) polinomban z helyébe (—x)-et irunk, az = péaratlan kitevss hatvanyait tartalmazo tagok
elgjele megvaltozik, s ezért az egész egyiitthatos p(z) 4+ p(—z) polinomban csak x paros kitevsji hatvanyai szerepelnek.
Igy tehat e polinom értéke az 2 = v/26 helyen valoban egész szam.

Minthogy 5 — V26 negativ, megoldasunk azt is mutatja, hogy paratlan n esetén a tizedesvessz6t kovets elsé n jegy
0, paros n esetén pedig 9-es.

Megjegyzések. 1. Nem volt sziikségiink a binomiélis tételre, bar megtehettiik volna, hogy a p(z) polinom egyiitt-
hatoit a binomiélis tétel segitségével fel is irjuk.

2. Megoldasunkbol kénnyen kiolvashaté, hogy ha n elég nagy, akkor a tizedesvessz6t n-nél tobb egyenls jegy koveti.
Megemlitjiik, hogy ez els6 izben az n = 234 kitevére kovetkezik be.



