Szamba véve u és v lehetséges maradékait 3-mal valé osztésnal, véges sok esetet kapunk, és ezek végigprobalasaval
nyerhets a feladat egy megoldasa. A versenyzGk nagy része ezt az utat valasztotta, tobben még a kifejezés szimmetriajat
sem hasznélva ki. Konnyen célhoz érhetiink azonban egy algebrai atalakitas segitségével:

Megoldas. Alakitsuk at a kifejezést a kdvetkezSképpen:
u? + uwv + v* = (u —v)* + 3uw.

A kifejezés oszthato 9-cel, tehat 3-mal is, és mivel a jobb oldal mésodik tagja is oszthato vele, tehat az elss: (u — v)2
is oszthaté 3-mal.

Egy négyzetszam csak 4gy lehet 3-mal oszthato, ha az alap — esetiinkben u—v — oszthat6 3-mal, és ekkor a négyzete
9-cel is oszthato.

Mivel az egész kifejezés is oszthatd 9-cel, igy a mésodik tag, 3 uv is oszthatd 9-cel, tehat uv oszthatd 3-mal. Ez
csak ugy lehet, ha valamelyik tényez6 is oszthatd 3-mal. Belattuk azonban, hogy a kiilonbségiik is oszthatd 3-mal, ez
pedig csak gy lehet, ha mind a ketts: w is, v is oszthato 3-mal, és ezt kellett bizonyitanunk. (Vilagos megforditva,
hogyha ez teljesiil, akkor a kifejezés valoban oszthaté 9-cel.)



