I. megoldas. Legyen A olyan résztvevs, akinél tobb gydzelmet senki sem aratott. Ha A nem felelne meg a feladat
kovetelményének, akkor volna olyan B versenyzd, akit sem A, sem az A altal legy6zottek nem gydztek le, aki tehat
mindezeket megverte, s igy legalabb eggyel tobb gydzelmet aratott, mint A. Ez azonban lehetetlenség, mert A-nal tobb
gy6zelmet senki sem aratott, ezért A megfelel a feladat kovetelményének.

II. megoldas. Legyen A; a versenyzok egyike. Ha az A; altal a feladat el6irdsa szerint végzett felsorolasban nem
szerepel minden mas versenyzd, akkor jeloljiik az &ltala nem emlitett versenyz6k Osszességét Hi-gyel. Minthogy A;
ezeket nem emlitette, mindegyikitk megverte Aj-et és az A; altal legyGzotteket. Ezért a Hy csoport minden tagja
megemliti az A; altal emlitetteket, ha az el6irt felsorolast elvégzi. Legyen A, egy tagja a H; csoportnak. Ha A,
felsorolasaban nem szerepel minden mas versenyzs, akkor tehat a nem emlitettek mind H;-be tartoznak, s ezek
Osszességét Ho-vel jeloljiik. Mivel As ezeket nem emlitette, mindegyikiik megverte Ao-t és az A, altal legyzotteket,
ezért a Hs csoport minden tagja megemliti felsorolasaban az Aj altal emlitetteket. Igy tovabb haladva egyre kevesebb
versenyz6bdl allo Hy, Hs, ... csoportokhoz jutunk, amig el nem ériink olyan A,, versenyz6hoz, akinek felsorolasaban
minden versenytérsa szerepel. Minthogy a csokkend csoportok sorozata nem lehet végtelen, el kell hogy jussunk ilyen
versenyz6hoz.

Megjegyzés: A kozolt megoldas burkoltan teljes indukcidra épiil. Okoskodasat a kovetkezGképpen is eladhatjuk:
Ha csak két résztvevd van, a feladat allitdsa helyes; tegyiik fel, hogy az allitas helyes, ha a résztvevék szama n-nél
kevesebb; az n versenyzs koziil kivalasztott Ay versenyzé egy H; csoportot hataroz meg, hacsak maga meg nem felel a
kovetelménynek; Hi-ben n-nél kevesebb résztvevs van, az indukcids feltevés szerint van tehat kozottiik olyan, akinek
felsorolasaban Hi-nek minden maés tagja szerepel, a fentebbiek szerint viszont a Hi-be nem tartozok mindegyikét is
emliti, ez a versenyz6 tehat megfelel a feladat kovetelményének.

IIT. megoldas. Az allitast teljes indukcioval bizonyitjuk. Ha csak két résztvevd van, az allitds nyilvan helyes.
Tegyiik fel, hogy helyes az allitas, ha n résztvevs van. Ha tehat n 4 1 résztvevd van, akkor van az els6 n kozott olyan
A résztvevd, akinek felsorolasdban minden més versenyzé szerepel az els6 n koziil. Legyen B az (n + 1)-edik résztvevd.
Ha B is szerepel A felsorolasaban, akkor A megfelel a kovetelménynek. Ha B nem szerepel A felsorolasaban, akkor B
le kellett hogy gyGzze A-t és azokat, akiket A legy6zott; ezért B-nek felsoroldsaban szerepel A és mindazok, akiket A
felsorolt; ekkor tehat B megfelel a kovetelménynek.

IV. megoldas. A versenyzsk egy teremben helyezkednek el. Az egyik versenyzé kivezeti a terembdl azokat, akiket
legy6zott (esetleg senkit sem). Ha van még, aki a teremben marad, egyikiik ajbol kivezeti azokat, akiket legy6zott a
teremben maradottak koziil. Ezt folytatjak mindaddig, amig valaki a termet ki nem iiriti. A kiiirit6 legy6zte azokat,
akiket kivezet, és azokat, akik korabban kivezettek, hiszen a teremben maradhatott, ez utébbiak viszont legy6zték az
altaluk kivezetetteket. A kiiirit6 tehdt minden tarsat megemliti felsorolasaban.

Megjegyzések: 1. Az els6 megoldas mutatja, hogy a gydztes (vagy a gyGztesek barmelyike) megfelel a kovetelmeény-
nek. Nem igaz azonban, hogy csak gyGztes felelhet meg. S6t még a vesztes is megfelelhet, ezt az alabbi eredménytablazat
példaja bizonyitja:

A B C D E
Aj—-|1]1(1]0
B|OoO|]—-|1]0]1
ClojO|—|1]1
Djoj1|0|—-|1
E|1]0]0]0]-

2. Az is lehetséges, hogy a verseny minden résztvevije megfelel a feladat kovetelményének. A fenti eredménytablazat
erre is példat nydjt. Mutatja, hogy 5 versenyzé esetében ez is lehetséges. Felvetjiik a kérdést, hogy hany résztvevss
versenyben lehetséges ez.

Ha két résztvevs van, nyilvanvald, hogy csak egyikiik (a gyGztes) felel meg a kovetelménynek. Négy résztvevss
versenyben sem felelhetnek meg mind a négyen a feladat kovetelményének. Ha ugyanis van kodzottiik olyan résztvevd,
aki harom gy6zelmet aratott, akkor a tobbinek felsorolasdban ez a versenyzé nem szerepel. Ha van olyan résztvevs, akit
mindenki legy6zott, akkor ennek felsorolasdban senki sem szerepel. Ha viszont mindannyian egy vagy két gyézelmet
arattak, akkor ketten egyszer-egyszer, ketten pedig kétszer-kétszer gyGztek, hiszen Osszesen hat mérkézés volt; a két
egygyGzelmes versenyz6 egyike legyGute a mésikat, az els6nek felsorolasdban tehat csak két versenytarsa (a méasik és
akit az legyGzott) szerepel.

Bizonyitjuk, hogy ha a résztvevdk szdma nem 2 vagy 4, akkor lehetséges olyan versenyeredmény, hogy minden
versenyzd megfelel a feladat kévetelményének.

Ezt elGszor arra az esetre bizonyitjuk, amikor a versenyzok szama, n paratlan. Allitsuk a versenyzéket egy szabalyos
n-sz0g csucsaiba, arccal a sokszog kozéppontja felé. Ha mindenki azokat gy6zte le, akik jobboldalt allnak, akkor
mindenki mindenkit felsorol. Ezt konnyt ellendrizni.



Ha a versenyzdk szama paros és 4-nél tobb, legyen kozottiik n férfi és n né. Ismét egy szabalyos 2n-szog cstcsaiba
allitjuk Gket, valtakozva férfiakat és néket. Gy6zze le mindenki a jobbjan allokat azzal a kivétellel, hogy a nék jobbol-
dali masodszomszédjuktol vereséget szenvednek. Ilyen versenyeredménynél mindenki felsorolja minden versenytarsat
fiiggetleniil attol, hogy a sokszog atellenes csiicsaiban allok milyen eredménnyel mérkéznek. Ennek ellenérzése sem

nehéz.
A 7. dbra bemutatja az elGirdsunk szerinti versenyeredményeket 5 és 6 résztvevd esetében.

7. dbra

Az abran a nyil a gySztestdl a vesztes felé iranyul. A 6 versenyzGs esetben az atellenesen allok mérkdzéseinek (els
sem irt) eredményét dbrank nem is jelzi.



