I. megoldas: Helyezziik a négyzet A csicspontjat derékszogi koordindtarendszer kezdSpontjaba, az AB oldalt a
pozitiv Y tengelyre az AD oldalt a pozitiv X tengelyre és tekintsiik a négyzetoldalt egységnek (tehat a = 1), akkor

feladatunk szerint az AE egyenes egyenlete y = 3z és a BF egyenes egyenlete y = 1 4 g (1. abra).
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1. dbra

E két egyenes M metszéspontjanak koordinatai:
r=04 é y=12
Szamitsuk ki ezen M pont tavolsaganak négyzetét a négyzet O(0,5, 0,5) kdzéppontjatol
OM? = (0,5 —0,4)° 4 (0,5 — 1,2)> = 0,12+ 0,72 = 0,01 + 0,49 =
0,5=0,55"+0,5% = 0A>.
Tehat OM = OA. Ezzel tételiinket bebizonyitottuk.

II. megoldas: Mivel a keriileti szogek tétele alapjan a négyzet koré irt kér barmely pontjatol a négyzet oldala
45° (illetve az egyik 135°) alatt latszik, azért tételiink bizonyitast nyert, ha kimutatjuk, hogy AM B< = a = 45° (1.

1
abra). A szogszéarak iranytangensei az el¢bbiek szerint 3 és 3 tehat
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tga = 721 =1, vagyis tényleg « = 45°.
1+3.=
+ 2

II1. megoldas: Jeloljiik az M pont tavolsagat a C'D négyzetoldaltol M P = a-val, és a BC' négyzetoldaltol mért
tavolsagat MQ = b-vel. Az AFE egyenes messe a C'D négyzetoldal meghosszabbitasat G-ben (2. abra).

2. dabra

Nyilvanvalo, hogy DG = 3 és mivel DF a feladat értelmében 1,5, ezért FG = 1,5.
Az MABA ~ MGFA és az oldalak aranya

AB:GF =1:15=AM : MG.
Ebbdl kovetkezik, hogy AG : MG =25:15=AD : MP =1 : a, vagyis
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Hasonloképpen BFCa ~ BMQAa és igy

MQ:FC=BM:BF =AM : AG —=1:25.
FC 05
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A befogok aranya az, M PC derékszdgl haromszégben 0—’2 ugyanaz, mint az ABE derékszogi haromszogben,

mibdl kovetkezik, hogy PMC< = BAE<. Mivel pedig PM 1 AB, azért a masik szogszar MC is L AFE, vagyis
MC L MA, ami azt jelenti, hogy az M pont rajta van az AC négyzetatlo folé, mint atmérs folé rajzolt Thales-koron,
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irAnytangensbdl is kovetkeztetni, de nem akartunk ebbe a megoldasba, sem trigonometriat, sem koordinata geometriat
kozvetleniil bevonni.)

b
amely Thales-kor egyszersmind a négyzet koré irt kor. (Az MC merdlegességére lehetett volna — =

IV. megoldas: Messe az AE egyenes a C'D oldal meghosszabbitasat ismét G-ben és a CM egyenes az AB oldal
meghosszabbitasat R-ben (2. abra), akkor az el6bbiek alapjan

BR:BA=FC:FG=05:15=1:3,

AB  BC

amibdl BR = =3 = 3 Ebbdl kovetkezik, hogy ABEA ~ CBRA, vagyis MAB< = MCB<. De ha két keriileti

sz0g egyenld és egy-egy szaruknak metszéspontja (B) a koron van, akkor a masik két szar metszéspontja (M) is e
koron van. (Ez az 1. dijnyertes, Szekerka Pal bizonyitasa.)

V. megoldas: Helyezziik egész abrankat egy négyzetracsra agy, hogy ABC' D négyzetiink csiicspontjai egy legkisebb
racsnégyzet csucspontjaival essenek egybe.

3. dbra

A BC oldalt meghosszabbitva az U racspontig, az AC atlot pedig a V racspontig (3. abra), a keletkezett BUV
derékszogli haromszog hasonlo az AV G derékszogli haromszoghoz, mert mindkettGben a befogdk aranya 2 : 1. Ebbdl
kovetkezik, hogy az utobbi haromszog A-nal fekvs szoge egyenls az elbbi B-nél fekvs szogével, amibdl viszont a

keriileti szogek tétele alapjan (hasonloképpen mint a IV. megoldasban) kovetkezik, hogy M rajta van a négyzet koré
irt koron.

VI. megoldas: Huzzuk meg az AU egyenest (4. abra), ez nyilvan parhuzamos a BM egyenessel, mert mindketts

1
irdnytangense 3 Az AUG haromszog nyilvan derékszogt egyenls szaru és igy A<t-e 45°-0s.




Ennek valtoszoge, az AM B< tehat szintén 45°-o0s, amivel tételiinket bebizonyitottuk. (L. a II. megoldést.)



