I. megoldas: Nézziik elGszor azt az esetet, ha az olvasék koziil barmelyik kett6 taldlkozik a konyvtarban. Ekkor az
utolso érkezésétsl az els6 tavozasaig barmely idépontban az olvasék mindegyike a konyvtarban van. Ebben az esetben
az elGszor tavozo olvaso is bevarja az utoljara érkezot.

Ha nem talalkozik mindegyik mindegyikkel a konyvtarban, akkor valasszunk ki két olyan olvasét, akik nem talalkoz-
nak, legyenek ezek a és b. A t6bbi olvasdt 3 csoportra oszthatjuk. Az elsé csoportba tartoznak azok, akik talalkoznak
a-val, de b-vel nem. Ez legyen az A csoport. A mésodikba tartoznak azok, akik nem taldlkoznak a-val, csak b-vel. Ez
legyen a B csoport. A harmadikba azok tartoznak, akik mindkettével talalkoznak. Ez legyen a C csoport. Minden
konyvtarlatogatd beletartozik e csoportok valamelyikébe, mert ha lenne olyan c latogatd, aki sem a-val sem b-vel nem
talalkozna, igy a, b, ¢ nem talalkoznak a konyvtarban, de ez a feltevés szerint nem fordul el6. Most C' azon egyedeit,
kik A minden egyedével talalkoznak osszuk az A csoportba, akik B minden egyedével, azokat osszuk B-hez. Akik az A
csoportnak is, B csoportnak is minden tagjaval taldlkoznak, azokat barmelyikhez oszthatjuk. Az eredeti A csoportban
béarmely latogatonak kellett talalkoznia, mert ha ketten nem talalkoztak volna, akkor 6k b-vel oly harmast alkotnanak,
akik nem talalkoznak a konyvtarban. A C csoport tagjai szintén mind taldlkoznak egymaéssal, hisz az a eltavozésa és b
megérkezése kozotti id6ben mind bent kell hogy legyenek a kényvtarban. Viszont a C' csoport azon tagjai, akikkel az
A csoportot kibgvitettiik, mind taldlkoznak az A csoport tagjaival, igy a kib&vitett A csoport minden tagja talalkozik
egymaéssal, tehat van oly id6pont, amint mar lattuk; mikor mindny4jan a konyvtarban vannak. Ugyanigy lathato be,
hogy van egy oly idépont is, amikor a kibgvitett B csoport tagjai mind a konyvtarban vannak. E két idépont olyan,
hogy barmely egyén e két idépontnak legaldabb egyikében a konyvtarban tartézkodik. A C' csoport minden egyede
taldlkozik vagy az A vagy a B csoport minden egyedével. Mert ha lenne a C' csoportnak egy olyan ¢’ egyede, aki az A
csoport egyik egyedével a’-vel és a B csoport egyik egyedével b'-vel nem taldlkozna, akkor a’ sem taldlkozhatna b'-vel
— hiszen, mivel ¢’ nem taldlkozik sem a’-vel, sem b'-vel, @’ el6bb menne el, mint ¢’ megérkezik, és b’ késébb érkezne
meg, mint ¢’ elmenne — igy volna 3 olyan egyed, ugyanis o', b’, ¢/, akik egyaltaldban nem talalkoznanak.

II. megoldas: Tekintsiik azt a pillanatot, mikor az elsG olvasé eltavozik és azt a pillanatot, mikor az utolso
megérkezik. Ha valaki e két idGpillanat egyikében sem volna ott, az csak tugy lehetne, ha az els6 eltdvozasa utan
érkezne — hiszen el6tte nem tavozhat — és az utolso érkezése el6tt tavozna el — hiszen utana nem érkezhet. Ez esetbén
azonban 6, az els6 tavozo és az utolsd érkezd nem talalkozna, ami ellentmond a feltevésnek.

III. megoldas: Képzeljiik el a feladatot tgy, hogy a konyvtar portasa utasitast kapott, hogy egy hirdetést olvasson
fel két izben, de agy, hogy mégis minél tobben halljak. Mikor valik sziikségessé az elsé felolvasas? Nyilvan akkor, amikor
az els6 egyén tavozni akar. Es mikor kell masodszor felolvasni? Vilagos, hogy akkor, amikor azok koziil, akik az elsé
felolvasast nem hallottak (tehat az els6 tavozo utan érkeztek) valaki tavozni akar. Ha emellett teljesiil a feladat kikotése
is, akkor nem lehet, hogy valaki is ne hallotta volna a hirdetést, mert annak e két felolvasas utan kellett volna jonnie,
de ez esetben, 6, az els6 tavozo, és az azutan érkez6k koziil elGszor tavozd latogatd koziil senki senkivel sem talalkozott
volna.

Megjegyzés: E harmadik megoldés készen adja a feladat altalanositasanak bizonyitasat is: ha n tetsz6leges pozitiv
egész szam és azt tessziik fel, hogy (3 helyett) barmely n latogato koziil talalkozik legalabb kettd a konyvtarban, akkor
létezik olyan n — 1 idépont, hogy minden latogaté ezek valamelyikében a kdnyvtarban van.



