Legyen
fx)=@@+D(z+2)...(z+p—1)=aP! +ap,2xp*2+~-~+a1x+a0.

Ezzel a jeloléssel

(p—1)! (-
Mivel p prim, (p — 1)! és p3 relativ primek, ezért azt kell igazolnunk, hogy

(21)—1) p+1)...2p-1)—1-2-----(p=1) _ flp) = f(=p)

f() = f(=p) =2 (a1p + asp® + -+ + ap_2p’?)

oszthato p>-nel, vagyis a; oszthato p*-tel.
Az f polinom definicioja alapjan
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Mivel p prim, minden 1 < k < p — 1 egészhez egyértelmien létezik egy olyan 1 < k/ < p — 1 egész, amelyre
ktk = 1 (mod p). (A ks szamot k modulo p multiplikativ inverzének is nevezik.) A k/ lehetséges értékei kozott az
1,2,...,p— 1 szdmok mindegyike pontosan egyszer fordul el6. Ezért

(p—1)! o (p=D!- (1~ (kk!)* + kphkr?)
——+(p—1-krF = =0 (modp
k(p — k) =) k(p — k) ( )

és
R VR =]
2 =3 =—(p-1! ) Kk
= k- k) k=1 k(p— k) kr=1
-DH(2p-1
= - 2D D g oa )
Megjegyzések. 1. Wilson tétele szerint (p—1)! = —1 (mod p). Erre a tényre a megoldashoz nincs sziikség, de néhany

kifejezés egyszertibb alakba irhaté a segitségével.
2. Hasonl6 megoldas nyerhet a
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azonossagbol is, felhasznalva hogy (Z 1) = (—1)*! (mod p).



