a) Legyen s, = a1 + a2 + -+ + a,. Megmutatjuk, hogy ha s, paros, illetve paratlan, akkor minden, a [—sy,; $y]
intervallumbeli péros, illetve paratlan szam el6all +aq; + as &+ - -+ £ a,, alakban. Ebbdl a feladat elsé része azonnal
kovetkezik, mert vagy minden paros szam, vagy minden paratlan egész szam elGall néhany a,, elGjeles Gsszegeként.

Allitasunk igaz n = 1 esetén, mert a feltételek miatt s; = a; = 1. Tegyiik fel, hogy igaz n = k-ra; bebizonyitjuk
n = ko + 1 esetén is. Az indukcios feltevés alapjan
(fa1 += ... £ ar—1) — ap alakban el6all az Osszes [—sp_1 — ag; Sk—1 — ag)-beli,
(a1 £---tag_1)+ax alakban pedig az 0sszes [—sg—1+ak; Sk—1 +ag]-beli, megfelel paritasa szam. De si_1 +ax = sk,
Sg—1—ar > (k—1)-1—k = —1 miatt ez a két intervallum a 0 kivételével biztosan tartalmazza az Gsszes —si €s sk
kozotti egész szdmot. Ha a 0 nem szerepel az intervallumokban, az csak agy lehet, ha a; = a2 = --- =ax_1 =1 és
ar, = k, akkor viszont s, = 2k — 1 paratlan, tehat a 0-t nem is kell elgallitanunk.

b) Elég egy ellenpéldat mutatnunk. Legyen a,, = 100n, ha n  10-hatvény, ellenkezs esetben legyen a,, = 1. Erre a
sorozatra an < 100.

n
Ha 10* < n < 10!, akkor tetszbleges elGjelek esetén

||:|:a1:|:a2:|:~-:|:an|—100~10k‘S(a1+a2—|—'-~+a10k_1)—|—(a10k+1—|—~-—|—an):

10k — 1

=100- (10° + 10" +--- + 10" 1) +n — k — 1 < 100 + 1051 < 22 10%,

Ez azt jelenti, hogy | & a1 & asy & - - - + a,,| csak az I, = (78 - 10%;122 - 10¥) intervallumban lehet.
Ezek az intervallumok diszjunktak, mert

78 - 101 — 122 10% = 658 - 10*,

s6t az intervallumok kozotti hézagok mérete minden hataron tiul né. Ezért tetszéleges szamtani sorozatnak van olyan
eleme, amelyet egyik intervallum sem tartalmaz.

Megjegyzés. Akik csak a feladat els6 felét oldottak meg, 2 pontot kaptak.



