I. megoldas. Az egymaéashoz valamelyik lapsikjukon illeszkedd kis téglatesteken lépegetve igazolhatd, hogy a
kis téglatestek mindegyik lapsikja parhuzamos a nagy téglatest valamelyik lapjaval, amibél kovetkezik, hogy azonos
helyzettiek.

1
Vegyiink fel a lapokkal parhuzamosan, egymaéstol pontosan 3 tavolsadgra parhuzamos sikokat agy, hogy szerepeljen

1 1 1
ezek kozott a nagy téglatestnek harom, egymasra meréleges lapsikja is. A sikok a teret — x — x — méretii kockakra

osztjak fel. A kockékat szinezziik ki fehérre és feketére tigy, hogy a szomszédosak kiilonboz6 szintek legyenek. A feladat
allitasa a kovetkezs két segédtételbdl trivialisan kovetkezik:

a) Ha egy téglatestnek van egész hosszisdgu €le, akkor az dltala tartalmazott fekete, illetve fehér térrészek térfogata
megeqgyezik.

b) Ha a nagy téglatest dltal tartalmazott fehér és fekete térrészek térfogata megegyezik, akkor van egész hosszisdgu
éle.

Az a) allitas trivialis.

Legyen a nagy téglatest éleinek hossza a, b, c. Egyszert szamoléssal ellendrizhets, hogy a fehér és fekete részek
térfogatanak kiilonbsége ||al - |b]| - |lc||, ahol ||z| az x szam tavolsdga a legkdzelebbi egésztél. Ha ez 0, akkor a, b, ¢
valamelyike egész.

II. megoldas. A téglatest felbontasahoz egy grafot rendeliink.

Legyenek a graf cstcsai azok a pontok a térben, amelyek cstucsai legaldbb egy téglatestnek. Minden egyes kis
téglatesten tekintsiink négy parhuzamos, egész hosszusagu élt; ezek legyenek a grafnak is élei. (Ha egy kis téglatestnek
tobb egész hosszusagu éle is van, akkor is csak az egyik élnégyeshol készitsiink éleket.) A grafnak lehetnek t6bbszoros
élei; két csticsot pontosan annyi él kot 0ssze, ahany téglatest egész hosszisaga élének végpontjai.

Minden pont annyiadfoki, ahény kis téglatestnek csicsa. Emiatt a nagy téglatest cstcsai els6fokuak. Azt allitjuk,
hogy a tobbi cstucs fokszama paros. Tekintsiink egy pontot, amely nem csicsa a nagy téglatestnek. Fektessiink a
ponton keresztiil a téglatestek lapjaival parhuzamos sikokat. Ezek a teret nyolc részre osztjak. Egy olyan téglatest,
amelynek az illet6 pont cstucsa, 1 térnyolcadot foglal el, ha pedig a pont egy téglatest belsejébe, lapjanak belsejébe
vagy élének belsejébe esik, akkor 8, 4, illetve 2, de mindenképpen péros szamu térrészt. Mivel a pont maga is a nagy
téglatest belsejébe, lapjanak belsejébe vagy élének belsejébe esik, a kis téglatesteknek szintén paros szamu térrészt kell
elfoglalniuk. Ez pedig csak ugy lehetséges, ha az 1 térrészt elfoglalo kis téglatestek szama paros.

Tekintsiik a grafnak egy olyan sszefiiggé komponensét, amely tartalmazza a nagy téglatest egyik csicsat. Ebben
a fokszamok Gsszege paros (az élek szamanak kétszerese), és tartalmaz paratlan foka csicsot: a nagy téglatest egyik
cstucsat. Ekkor viszont még legalabb egy paratlan foku csticsot kell tartalmaznia, ami csak a nagy téglatest egy masik
csucsa lehet. Létezik tehat a grafban olyan at, amely 6sszekoti a nagy téglatest két csicsat.

Tekintsiik a nagy téglatestnek két olyan kiilonboz6 lapsikjat, amelyek a két, attal 6sszekdtott csiicsot tartalmazzak.
Az uton végighaladva, a sikokra merglegesen minden lépésnél egész hosszisagut lépiink, ezért a két sik tavolsdga egész
szarm.

Megjegyzés. A témaval kimeritGen foglalkozik Stan Wagon Fourteen Proofs of a Result About Tiling a Rectangle c.
cikke (American Math. Monthly, Vol. 94 (1987) No. 7. 601-617. old.).



