Egy haromszogben a legnagyobb oldalhoz tartozik a legkisebb magassag. Mivel minden a valds szam esetén igaz,
hogy 4a*+3 > a® +a+1és 4a®> +3 > a® — a + 1, azért a feladatban szereplé haromszog legnagyobb oldala v/4a2 4 3.

Megmutatjuk, hogy az ehhez tartoz6 magassag, amit jeloljiink k-val, legfeljebb 3

Egy haromszog leghosszabb oldalan 1év6 szogek mindig hegyesszogek, ezért a leghosszabb oldalhoz tartozé magassag
talppontja mindig az oldal bels§ pontja. Legyen z; és z2 az a két szakasz, amelyre a talppont osztja ezt az oldalt.



Ekkor

T+ x9 = \/4&2+3,

tovabba a keletkez6 két derékszogi haromszogben Pitagorasz tétele szerint
x%—FkQ :az—a+1,$§—|—k2 =a’+a+1.

Ezekbél kapjuk, hogy
2k* = 2a* + 2 — (2] + 23).
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Ebb6l pedig kovetkezik a bizonyitandé k < 3 egyenlGtlenség. Az is latszik, hogy egyenlGség pontosan akkor van,

ha a = 0; ekkor a haromszdg oldalai 1, 1 és /3.
Terpai Tamds, Fazekas M. F6v. Gyak. Gimn., II. o.t.) dolgozata alapjan

Megjegyzés. Egyszert szamolassal belathat6, hogy minden valos a esetén a2 —a+ 1+ Va2 +a+ 1 > /4a? + 3,
azaz a két révidebb oldal 6sszhossza nagyobb, mint a harmadik oldal, tehat mindig létezik a feladatban szerepls
haromszog.



