Jeloljiik a négyszog csucsait A, B, C, D-vel, oldalinak felez6pontjait X, Y, V| Z-vel, az atlok felezGpontjait S-sel

és T-vel, az S-en és T-n at a méasik atloval hizott parhuzamosok metszéspontjat pedig P-vel. Az XYV Z négyszog
A

paralelogramma, mert szemkozti oldalainak hossza egyenls (XY =VZ = — és XZ =YV = ——), ugyanis oldalai

az ABD, CBD, DAC és BAC haromszogek BD, illetve AC oldaldhoz tartozd kozépvonalai. Az ABCD négyszog
konvexitasa miatt XYV Z az ABCD belsejében van, T', S és P pedig az XYV Z paralelogramma belsé pontjai.



Mivel PSHACHXZ”YV, azért prv = TSYV és TPXZ = Tsxz, és fgy TPYBV = TSYBV; valamint TPXDZ =
Tsxpz. Viszont S a BD atlo felez6pontja, ezért az SY BV és az SX DZ konvex négyszogek két-két atlojanak hossza
megegyezik, és X Z||YV miatt az atlok altal bezart szog is egyenls. Ebbol viszont kovetkezik, hogy a két négyszog
teriilete is egyenls, Tsypy = Tsxpz. Az SX és SY , illetve az SV és SZ szakaszok az ABD, illetve a C BD haromszog



1 1
kozépvonalai, ezért (lasd a 2. dbrdt) Taxsy = §TABD és Tozsy = 5= Tesp. Tehat

1 1
Tpypv =Tsypv = §(TSYBV +Tsxpz) = 3 (Tapep — (Taxsy + Teozsy)) =

1 1 1 1 1
= 5| TaBcp — 5 (Tap + Top) | = 5 | Taop — 5Tascep | = ~Tascp-
2 2 2 2 4
1
Az eddigiekbdl ugyanigy kovetkezik, hogy Tpxpz = ZTA pcp; ha pedig a bizonyitasban az S pont szerepét a T
pont, a PY BV és a PX DZ négyszogek szerepét pedig a PY AX és a PZCV négyszogek veszik at, akkor ugyanigy

belathato, hogy Tpyax = Trpzov = =TaBcD-
Ezzel a feladat allitasat belattuk.



