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Jeloljiik a halmaz elemeinek szamét n-nel. Ekkor a halmaz kételemi részhalmazainak a szama Z = %

Egy kijelolt 3 elemd részhalmaz pontosan 3 db kételemd részhalmazt tartalmaz, igy a 7 db haromelemd részhalmaz

(n—1)

Gsszesen 7 - 3 = 21 kiilonboz6 ketelemt részhalmazt tartalmaz. Ezért — = 21, amib6l (n > 0 mellett) n =7

adodik. Tehat a halmaznak 7 eleme van. (Ha a halmaz elemeit 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7 jeloli, akkor egy lehetséges példa a hét
darab részhalmazra: {1, 2, 3}; {1, 4, 5}; {1, 6, 7}; {2, 4, 6}; {2, 5, 7}; {3, 4, 7}; {3, 5, 6}. Ugyanezt a példat szemlélteti
az dbra, ahol a halmaz elemei a szammal jel6lt pontok, a kijelolt részhalmazok pedig a berajzolt egyenesek és a kor
mentén 1évs pontok altal alkotott részhalmazok.)



Megmutatjuk, hogy legfeljebb 4 részhalmazt tudunk a feltételeknek megfelelGen kivalasztani. Ha 5 részhalmazt
vélasztunk, akkor ezekben — multiplicitdssal szamolva — 6sszesen 5 - 3 = 15 elem van. Mivel 15 > 2 - 7, azért a 15 kozt
van legalabb 1 elem, amely (legalabb) haromszor fordul els, azaz 5 részhalmaz kozt biztosan van 3, amely tartalmazza
ugyanazt az elemet. 4 részhalmazt viszont mindig ki tudunk valasztani: rogzitsiik a halmaz egyik elemét, jeloljiik ezt

1-gyel. Ezt az elemet a feltételek miatt pontosan 3 — 1= 3 kijelolt részhalmaz tartalmazza. Megmutatjuk, hogy a

maradék 7 — 3 = 4 kijelolt részhalmaz koziil semelyik 3 sem tartalmazza ugyanazt az elemet. Ha ugyanis ezek kozt



lenne 3, amelyik tartalmazna ugyanazt az elemet, akkor e 3 részhalmaz t6bbi, Osszesen 3(3 — 1) = 6 elemének mind
kiilonbozének kellene lenni, ezért egyikiik tartalmazna 1-et is, ami ellentmondas. (El6z6 példank esetén a 4 részhalmaz:
{2,4,6};{2,5,7};{3,4, 7} és {3, 5, 6}.)

Osszefoglalva: tehat a halmaznak 7 eleme van, és mindig legfeljebb 4 részhalmazt tudunk a feltételeknek megfelelGen
kivalasztani.



