Az altalanossag megszoritasa nélkiil feltehetjiik, hogy a > b. Ha ¢ < b, akkor az

(21, @2y s )=, 1, ..., 1, 1,1, ...,1,0,0, ..., 0)(y1, y2, .-, yn)=(1,1,...,1,0,0,...,0, 1,1, ..., 1)

c darab a — c darab b — ¢ darab cdarab a —cdarab b— ¢ darab

vélasztéssal teljesiilnek a Z T} =a, Z y? =b, szyl = c Osszefiiggések.
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Ha ¢ > b, akkor ab > ¢? miatt a > b. Vizsgaljuk tehat az a > ¢ > b esetet. a + b szerinti teljes indukcioval
bizonyitunk.

Ha a + b = 0, akkor az allitas trivialis. Tegyiik fel, hogy valamilyen N természetes szammal a +b < N esetén mar
igazoltuk a feladat allitasat az (a, b, ¢) szamharmasra, és vizsgaljuk az a +b = N + 1 esetet.

Az (a—i—b 2¢, b, c—b) szamharmasra teljesiilnek a feladat feltételei, mert ab > ¢ miatt (a+b—2c)b = ab+b*—2ch >
(c— b) , és ¢ > b miatt nyilvan a +b — 2¢c + b < a+b—2b+b<a —|— b=N —i— 1, igy az indukcios feltevés alapjan

valamilyen n, z1, ..., Tpn, Y1, - - ., Yn egészekkel Zx =a+b—2c, ZyZ =b, szyl = ¢ — b teljesiil.
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Ekkor 2 = x; + y; valasztéassal

D@ = (@i ) Zx +22x1y1+2y1 (@a+b—2)+2(c—b)+b=a
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és
Zw b= Y+ v Z%yz+zyz (c=b+b=c,
=1
tehat az xy, xh, ..., @0, Y1, Y2, - - -, Yn szdmokkal teljesiilnek a kivant dsszefiiggések a, b, c-re is. Ezzel a feladat allitasat
bebizonyitottuk.

Megjegyzés. Elnézést kériink a gyakorlatot megoldani probalkozoktol, a megoldas, bar csak elemi eszkozoket igényelt,
mégis gyakorlatnak meglehetGsen nehéz.



