Tegyiik fel, hogy a feladat allitadsaval ellentétben semmilyen ¢, j indexre sem teljesiil, hogy a; — a; = 4. Az

altalanositas megszoritasa nélkiil feltehetjiik, hogy a1 = 1, mert az aq, aq, ..., asg sorozat helyett tekinthetjik az 1,
as — (a1 — 1), ..., agg — (a1 — 1) sorozatot.
Mivel a; =1, és apy+7 — ax < 13, azért ag < 14, a15 < 27, aze < 40, végil azg < 53. Tehat az ay, ..., agg sorozat

29 kiilonbozs egész szam az [1, 53] intervallumbol.

Legyen most 1 <7 < 29-re b; = a; + 4. Ekkor a b; szdmok paronként kiilonboz6ek, és semmilyen 4, j szdmokra nem
teljesiil, hogy a; = b;, hiszen ha a; = b; = a; + 4, akkor a; — a; = 4 lenne.

Tudjuk, hOgy a29 S 53, a8 S 52, a7 S 51, ao6 S 50, ass S 49, tehat b25 S 49 4+ 4 = 53. igy az ai, az, ..., a9, bl,
ba, ..., bas 29+ 25 = 54 kiilonb6zs egész szam az [1, 53] intervallumbol.

Ellentmondasra jutottunk, és ezzel az allitast bebizonyitottuk.



