
A következ®ket fogjuk bebizonyítani:

(1) Van olyan n, amelyre f(n) ≥ 2.
(2) Tetsz®leges n pozitív egészhez létezik olyan m pozitív egész, amelyre

f(m) ≥ (f(n))2. Ezekb®l az állítás következik.

(1) bizonyításához elég egy példát mutatni, ilyen pl. 133 = 27 + 5 = 53 + 23 vagy 129 = 53 + 22 = 52 + 5 · 23 + 26.
(2) bizonyításához legyen k olyan nagy pozitív egész, amelyre 2k > n, és legyen m = 2kn+ 5kn. Azt állítjuk, hogy

ez a szám megfelel®.

Legyen n két tetsz®leges felbontása n = a1 + · · ·+ ap és n = b1 + · · ·+ bq; k választása miatt ezekben a tagokban

a 2 és az 5 kitev®je kisebb k-nál.

A két felbontásból elkészíthetjük m egy felbontását úgy, hogy az egyik összeg tagjait 2k-nal, a másikat 5k-nal
megszorozzuk: m = 2ka1+ · · ·+2kap+5kb1+ · · ·+5kbq. Megmutatjuk, hogy az ilyen módon kapható (f(n))2 felbontás

mind különböz®, és teljesíti azt a feltételt, hogy egyik tag sem osztója a másiknak.

Mivel az ai-k, illetve a bi-k közül egyik sem osztója a másiknak, továbbá 2k nem osztója 5kbi-nek, és 5
k
nem osztója

2kai-nek, m felbontásában egyik tag sem osztója a másiknak.

Az egyértelm¶ség azért igaz, mert m felbontásában a 2kai alakú tagok oszthatók 2k-nal de 5k-nal nem, illetve az

5kbi alakú tagok oszthatók 5k-nal de 2k-nal nem; emiatt m felbontása egyértelm¶en meghatározza, hogy n melyik két

felbontásából készült.

Több dolgozat alapján
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