Megmutatjuk, hogy megfelels, csak 1-es és 2-es szamjegyekbdl all6 szam pontosan akkor létezik, ha d nem oszthato
5-tel. Ha d oszthaté 5-tel, akkor d barmely tobbszordse 0-ra vagy 5-re végzddik, ezért nem &llhat csupa 1-es és 2-es
szamjegybdl.

Legyen d - 2199 = 2"p, ahol p paratlan, 5-tel nem oszthato egész. Az F. 3084. feladat megoldasaban (KoMaL
1996/2. szam, 97. oldal) bebizonyitottuk, hogy tetszleges n pozitiv egészhez létezik olyan pontosan n-jegytd, csupa
1-es és 2-es szdmjegybdl 4ll6 szam, amely oszthato 2™-nel. Legyen ez a szam A.

Megmutatjuk, hogy l1étezik olyan k pozitiv egész, amelyre 1 + 10" + 10%" 4 - - - 4+ 10" oszthat6 p-vel. Tekintsiik az
1, 1410, 14 10"+ 10", ... szamokat. Ezek kozott vannak olyanok, amelyek p-vel osztva azonos maradékot adnak,
legyen két ilyen szam

14+10"+---+10""  és  14+10"+ .-+ 10F",

ahol £ < ko. Ekkor a két szam kiilonbsége,
10(k1+1)n (1 + 10n 4+t 10(k2—k1—1)n>
oszthatd p-vel. Viszont p és 10%+0" pelativ primek, ezért a mésodik tényezd oszthato p-vel.
Tekintsiik most az (1 + 10" + 10%" 4 + 10’“”) - A szamot. Ez ugy keletkezik, hogy az A szamot (k + 1)-szer

egymads utan irjuk, tehat csupa l-es és 2-es szamjegybol all; masrészt egy p-vel oszthatd és egy 2"-nel oszthatod szam
szorzata, tehat oszthatd 2" p-vel.



