Jelolje f(n) azt, hogy egy n cstcst grafban minimalisan hény élt kell behtzni ahhoz, hogy barmely 5 cstics kozott
legalabb 2 él haladjon. A feladat f(10) meghatarozésa.
Azt allitjuk, hogy

Tegyiik fel, hogy egy n + 1 ponta grafban barmely 5 cstics kozott legaldbb 2 él halad, és a graf éleinek szdma pontosan
f(n+1). Hagyjuk el a legnagyobb fokszamu cstcsot és a belsle indulo k darab élt; ezzel egy olyan n ponta, f(n+1)—k éld
grafot kapunk, amelyben tovabbra is barmely 5 pont k6zott legalabb 2 él halad, kovetkezésképp legalabb f(n) éle van.
Az n + 1 csticst gratban a fokszamok Osszege az élszam kétszerese:

2f(n+1), ezért k > M_:—l) Osszegezve az elmondottakat,
f) < St 1)~k < fon 1) - 20D
amit atrendezve 41
Fln+1) > 2 f ).
Ebbol  f(5) = 2 alapjin  f(6) > [fG) = 3 f() > Lf©) > 42 ams [(1) > 5

f(8) > 2]“(7) >6,66...,azaz f(8) >7; f(9) > gf(S) >9; f(10) > %f@) > 11,25, azaz f(10) > 12.

Az dbrdn lathato grafnak 10 csicsa és 12 éle van, és megmutatjuk, hogy barmely 5 csucsa kozott legalabb 2 éle fut.

A graf harom komponensbdl all: egy 4-ponta és két 3-pontu teljes grafbol. Ha kivalasztunk 5 csicsot, ezek koziil
vagy lesz harom, amelyek ugyanabba a komponensbe tartoznak, és akkor koézottiik harom él is fut, vagy pedig két kom-
ponenshdl valasztunk két-két pontot és a harmadikbol egyet, ekkor pedig az egy komponensbél valasztott pontparok
kozott fut ket él.

A minimalis élszam tehat 12.

Megjegyzés. A latott modszerrel bebizonyithatd, hogy tetszéleges n-re a minimaélis élszam tgy érhetd el, ha a graf
harom olyan teljes graf egyesitése, amelyekben a csiicsszam legfeljebb 1-gyel kiilonbozik.
Tobb dolgozat alapjdn



