Legyen adva k darab halmaz. Tegyiik fel, hogy mér kivalasztottuk az Ay, As, ..., A,—1 halmazokat (1 <n < k).
Az A, -nek valasszunk egy minimdlisat a maradékbol, azaz olyat, amelynek a még fennmarado halmazok egyike sem
részhalmaza; ezt megtehetjiik, hiszen Osszesen is csak véges sok halmazunk van. Az A, kivalasztdsa utan hagyjuk el
a maradékbol természetesen az A,-et valamint az A; U A, As U A,, A,_1 U A, kozil azokat, amelyek eredetileg
ott voltak. Az igy megmarado6 halmazok koziil valasszuk ki hasonldéan A, 1-et, stb. Tetsz6leges A; kivalasztasaval igy
Osszesen legfeljebb 14 (i—1) = i darab halmazt ,fogyasztunk el” a készletb6l, tehéat az elsé n darab halmaz kivalasztasa

n(n+1)

soran Osszesen legfeljebb 14+2+...4n = darabot. Ez azt jelenti, hogy biztosan kivalaszthat6 ezen a médon

n(n+1)

n darab halmaz, ha k& > ; esetiinkben tehat & > 1 993 006 megfelel§. Az igy kivalasztott halmazok eleget

tesznek a feladat kovetelményének: tételezziik 6l ugyanis, hogy létezne olyan A;, A;, A¢, melyre Ay = A; U A és
példaul 7 < j. Mivel ekkor A; és A; is részhalmaza A,-nek, azért i,j < ¢, azaz Ap-et az (A; és) A; megtalalasa utan
valaszthattuk csak ki. Ez azonban lehetetlen, mivel A; kivalasztasakor a maradékbol kiselejteztiik A; U Aj-t.
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Megjegyzések. 1. Frenkel Péter megjegyezte, hogy a kozolt bizonyitds nem miikddik abban az esetben, amikor
végtelen sok (kiilonboz6) halmaz van megadva; példdul a természetes szamok végtelen részhalmazainak csaladjaban
nincs (a tartalmazasra nézve) minimalis.

2. A feladat dllitdsa azonban ekkor is igaz marad, rdadasul abban az erdsebb formaban, hogy végtelen sok halmaz
is kivalaszthato a megkovetelt tulajdonsaggal. Ennek belatasdhoz készitsiik el azt a végtelen grafot, amelynek csticsai
az adott halmazok, és két cstcsot akkor kossiink Ossze éllel, ha a nekik megfelels egyik halmaz része a méasiknak.
Egy nevezetes allitas szerint minden végtelen grafban 1étezik végtelen teljes vagy végtelen iires részgraf, és ez mindkét
esetben biztositja (megszamlalhatoan) végtelen sok halmaz létezését tgy, hogy egyikiik sem egyesitése két masiknak.



