3+ V17
Megmutatjuk, hogy a z = +T szam megfelel6. Ez a szam a t* = 3t + 2 masodfoku egyenlet nagyobbik gyoke.

Tekintsiik a kovetkezs sorozatot:
ap =2, a1 =3, apnt2=3any1 + 2a, (HZO, 1, )

Azt &llitjuk, hogy a, = 2" + u". Ez n = 0,1 esetén behelyettesitéssel ellenérizhets. Ha pedig igaz n = k-ra és
n = k + 1-re, akkor igaz n = k + 2-re is, mert

k42 = 3ak:+l + 2a, =3 (Zk?-i-l + uk-l—l) +92 (Zk: + ’U/k) —
= 2P(32 +2) + uF(3u +2) = 22 P2
A rekurziobol az is latszik, hogy a,11 és a2 paritdsa megegyezik, kovetkezésképpen ay, as, ... mind paratlan.
(ao és a1 paritésa azért nem egyezik meg, mert ai-et nem a rekurziobol kaptuk.)

Mivel —1 < u < 0, pozitiv paros n esetén z" < a, < 2" + 1 és igy [2"] = a, — 1 péros, mig pératlan n esetén
2" —1<a, < z"és [2"] = a, paratlan. A [2"] — n szdm mindkét esetben paros.

Megjegyzés. Néhanyan csak a megfelels z létezését bizonyitottak be a Cantor-axiéma felhasznalasaval. Ok 2 pontot
kaptak.



