S

5 1-+/5

1+ o
és B = 5
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. (BEzek az 2? = x + 1 egyenlet gyokei.) Ismeretes (és teljes indukcioval konnyen

Legyen o =
igazolhato), hogy

(1) L,=a"+p".
Megmutatjuk, hogy paros n esetén
(2) (Ln = 2)(Ln +3) = (Ln-1 + 1)(Lnt1 — 1).
Behelyettesitve (1)-et és figyelembe véve, hogy a8 = —1, (2) igy alakul:
(" + 8" =2)(@" + " +3) = (" + "+ 1) (@ + 4T —1),2(aB)" + ™ + B — 6 = (af)" " (o + %) + T 4 g -
ami Lo = 3 és a rekurzié miatt igaz.
Tegyiik fel, hogy a p primszam osztdja (L, — 2)-nek. A (2) azonossag szerint p az L, 141 + 1 és L,11 — 1 szdmok
koziil legalabb az egyiknek osztoja. Viszont ha az egyiknek osztoja, akkor osztdja a masiknak is, mivel
(Lpy1—1)—(Lp-1+1)=1L, —2.

Megjegyzés. Makai Marton az (Lo 1 — 1)* = (Lami1 + 2)(Lam — 2) azonossag felhasznalasaval bizonyitotta a

feladat allitasat.
Frenkel Péter (Fazekas M. F6v. Gyak. Gimn., III. o.)



