Az 1996 pont véges sok tetraédert hataroz meg. Legyen ABCD ezek koziil egy olyan tetraéder, amelynek a térfo-
gatanal nincs nagyobb térfogati a pontok altal meghatarozott tetraéderek kozott. Legyen Sy az az A-n dtmend sik,
amelyik parhuzamos a BC'D haromszog sikjaval. Ekkor az 1996 pont mindegyike az S4 siknak ugyanazon az oldalan
kell legyen, mint ahol B, C és D is van (S4 is tartalmazhat A-n kiviil tovabbi pontokat), ugyanis egy F pont a sik
masik oldalan lenne, akkor az EBCD tetraéder térfogata az ABCD tetraéder térfogatanal nagyobb lenne (1. dbra),
hiszen E messzebb lenne a BC'D siktol, mint A. Ugyanigy lathatjuk be, hogy a B, C' és D pontokon atmengd, a veliik
szemkozti lapokkal parhuzamos Sg, S¢ és Sp sikoknak is megvan az a tulajdonsaguk, hogy az 1996 pont mindegyike
ugyanazon az oldalukon van, ahol az ABC D tetraéder. Ezért az Sa, Sp, Sc és Sp sikok altal meghatarozott A'B'C’ D’
tetraéder az 1996 pont mindegyikét a belsejében, vagy a lapjain tartalmazza.

Jeloljik az ABCD tetraéder sulypontjat S-sel. Ismert, hogy az S salypont 1 : 3 ardnyban osztja a tetraéder
stlyvonalait (2. dbra). Ezért az S kozéppontt, —3 ardnyt kozéppontos hasonlosag az ABC D tetraédert az A’ B'C' D’
tetraéderbe viszi. Tehat az A’B'C’'D’ tetraéder térfogata 3° = 27-szerese az ABCD tetraéder térfogatanak. Mivel ez
utobbi térfogat kisebb, mint 0,037, ezért az A’ B'C’ D’ tetraéder V térfogatara igaz, hogy

V < 0,037-27 = 0,999.

Nagyitsuk az A'B’'C’D’ tetraédert S-bél (1/\3/17> -szeresére. Mivel V' < 1, azért (1/\77) > 1, tehat a nagyitas utan
kapott A”B"”C" D" tetraéder az 1996 pont mindegyikét a belsejében tartalmazza. E tetraéder térfogata a nagyitéas
miatt V - (1 / vV )3 =1, tehat feladatunk minden kovetelményének megfelel.
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