Megmutatjuk, hogy ha egy tetraéder lapjai nem egyenld teriiletiiek, akkor a két legkisebb teriiletd lappal szemkozti
csticsoknal 1évé kis tetraédereknek van kozos bels§ pontjuk.

Tegyiik fel, hogy az ABCD tetraéder BC'D és AC'D lapjai a legkisebb teriiletiiek. Az A és a B cstcsokhoz tartozo
kis tetraéderek tovabbi csicsait jelolje az dbra szerint P, Q, R, illetve L, M és N. Megmutatjuk, hogy AP+ LB > AB,
amibdl allitasunk nyilvan kovetkezik.

A PQR és a BCD sikok parhuzamosak, ezért az ABCD és az APQR tetraéderek hasonlok. Ha e két tetraéder
A-hoz tartozd magassagat My, illetve m 4 jeloli, akkor a hasonlosag miatt
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Jeloljiik a nagy tetraéder térfogatat V-vel, beirt gombjének sugarat o-val, az egyes lapok teriiletét pedig t4, tg, tc és
tp-vel. Ismert, hogy
3V =My -ta=o0(ta+ts+tc+tp).

Mivel PQR érinti a beirt gombot, ezért M4 = ma + 20. Ezeket az Osszefiggéseket felhasznalva alakitsuk at (1)-et:
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A BACD és a BLM N hasonlo tetraéderekbdl kiindulva ugyanezzel az eljarassal azt kapjuk, hogy
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Vagyis

mert feltételeink szerint to 4+ tp > t4 + tp. Igy a két tetraédernek van kozos bels pontja.
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