Sp + Se

b
I. megoldas. El6szor megmutatjuk, hogy ha a < %, akkor s, > . A feltételt négyzetre emelve és a

szamtani és négyzetes kozép kozotti egyenlStlenséget alkalmazvas:

b—|—c2 b2 + 2
1 2 < )
(1) a<<2) =T

Ezutan bebizonyitjuk, hogy

Sp+ Se

(2) Sq > 5

1
ekvivalens (1)-gyel. Ismeretes, hogy pl. az s, sulyvonal: s, = 5\/ 2b% 4 2¢2 — a? (lasd pl. Geometriai feladatok gytijte-
ménye 1673.a feladat). Ezt felhasznélva (2) igy alakul:

2v/262 + 2¢2 — a2 > \/2a2 + 2¢2 — b2 + \/2a2 + 2b2 — 2.

Négyzetre emelve és rendezve

6% +7¢% — 8a® > 24/(2a2 + 2¢2 — b2) (202 + 202 — ¢2).

A jobb oldalt a szamtani és mértani koézép kozotti egyenlStlenség szerint néla nem kisebb értékkel behelyettesitve,
2, .2

c
> a?, és ez az (1)

elegends belatni, hogy 7% + 7¢®> — 8a® > 4a® + ¢® + b*. Ez egyben azt jelenti, hogy

Osszefiiggés. Mivel atalakitasaink megfordithatok, (1)-bsl kovetkezik (2), tehat a feladat allitasat igazoltuk.
Az allitas megforditasa hamis, amint ezt az a = 4, b = 3, ¢ = 5 példa is mutatja.
Tobb dolgozat alapjdn

+c

b
II. megoldas. Ha a < , akkor a nem lehet a legnagyobb oldal. Feltehetjiik, hogy a legnagyobb oldal ¢, és

ezutan két esetet kell megnézniink:

(2b2 +2¢% — a2) Osszefiiggésbol kovetkezik, hogy

B~ =

1. a < b < c és egyenlGség csak az egyik helyen allhat. Az s2 =

Sp+ s
Sq a legnagyobb sulyvonal, tehat most s, > b —; =,

2. Legyen most b < a < c. A feltétel szerint a—b < c—a, tehét a és ¢ nem lehet egyenls. A feltételi egyenlGtlenségbdl
(3) a? —bv* < —a?
kovetkezik, hiszen a nagyobb oldalt nagyobb szammal szoroztuk. Az sg, Sp, Sc-re sz6l6 Osszefiiggések szerint:

sg—sizg(cﬁ—bz) és s2 — izg(@—az),

ezért (3)-bol
S%—si<si—s§,
azaz
(sb— 8a)(Sb 4 8a) < (S — 8¢)(8a + Sc),

Sp + Se

amibé6l sp — sq < sS4 — Se, hiszen s, + 54 > Sq + Se. Tehat s, > , amint ezt bizonyitani kellett.



