Tegyiik fel, hogy z > y > 2. Osszuk le az Osszeget 4° = (27)?-nel. Igy 4% + 4Y + 47 pontosan akkor négyzetszam,
ha 477 + 4Y7% 4 1 négyzetszdm. Legyen x — z = a, y — z = b, ahol a > b. Ha a = b = 0, akkor az 0sszeg 3, ami nem
megoldas, tehat feltehetjiik, hogy a > 0. Vizsgaljuk meg, mikor teljesiil egy k egészre, hogy 4% + 4° + 1 = k2, azaz
454970 1) = (k+ 1)(k — 1).

1.Haa—b=0b—1,azaz 2b—1 = a, akkor 4% +4° +1 =42""1 1 4% + 1 = (2271 4 1)%. Tehat 2b — 1 = a esetén az
0sszeg négyzetszam.

2. Ha a—b < b—1, akkor megmutatjuk, hogy a 4°(4~°41) szdmot nem lehet két 2 kiilonbségii egész szam szorzatéra
bontani. A felbontasban szerepls két szam koziil csak az egyik lehet oszthato 4-gyel, igy ez a szam legaldbb 2-4°~1. A
masik szam ekkor legfeljebb 2 - (4°7% + 1). Mivel 4°~! t5bb mint 1-gyel nagyobb (4~° 4 1)-nél (mert b — 1 > a — b),
ezért 2 - 4! t5bb, mint 2-vel nagyobb 2 - (4“_b + 1)-nél. Vagyis a két szam kiilonbsége nagyobb ketténél, ami nem
felel meg.

3. Végiil, ha a — b > b — 1, azaz 2b — 1 < a, akkor 4 + 4° + 1 azért nem négyzetszam, mert két szomszédos
négyzetszam kozé esik:

(20)2 =4 < 4" 44" 4 1=4"+2.2271 1 1 <4+ 2.2 + 1= (2°+ 1)

Tehat 4% +4° 4+ 1 pontosan akkor négyzetszam, ha 2b—1 = a, azaz © = 2b— 142, y = b+ z, ahol b és 2 tetsz6leges
pozitiv egész szadmok.
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