I. megoldas. Azt fogjuk megmutatni, hogy adott r sugard kor koré irhatd két egyenld szarti, nem egybevago,
egyenls teriiletii haromszog. Az 1. dbrdn az egyik ilyen haromszoget rajzoltuk meg, amelynek alapja 2b, széra pedig a.
Nyilvan megvalaszthaté a és b ugy, hogy a : b = 3 : 1 legyen, hiszen egy ilyen haromszogbe irhaté kor, és a kapott dbrat
megfelelGen nagyitva a beirt kor sugara r lesz. Ezutan az egységet ugy valasztjuk meg, hogy b = 1 legyen. Ismeretes,
hogy a haromszog teriilete t = r - s, ahol s a félkeriilet. Ezért, ha két haromszog teriilete és beirt kore egyenld,
akkor a keriiletiik is egyenls. Ennek alapjan a masik haromszoget ugy probaljuk meghatarozni, hogy alapjanak fele,
illetve szara b’ = 1 + z, illetve ¢’ = 3 — x legyen, tehat a keriiletek egyenlSk, és a teriiletiik is egyezzen meg. Az
ABC haromszog alaphoz tartozé magassaga v/9 — 1 = /8, a masik haromszoge /(3 — )2 — (14 2)2 = V8 — 8z, a
teriiletek egyenlségének a feltétele:

(1) 1-vV8=(1+x)V/8 -8, amibol x:\/g_l.

Ezért a  masodik  haromszog — oldalai 20 = 21 + ) = VB o+ 1
7-V5

d =3—x= .
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AV és o valasztésa és (1) kovetkeztében a két haromszog keriilete és teriilete egyenls, de akkor a beirt korok
sugara is megegyezik, és a haromszogek nem egybevéigok. Igy a feladat kérdésére ,jigen’-nel valaszolhatunk.
Pintér Démotor (Szombathely, Nagy Lajos Gimn., IV. o.t.)

II. megoldas. Legyen az adott kor sugara 1. A 2. dbrdn lathatd egyenls szart haromszoget egyértelmien meg-

hatarozza a ¢ sz0g. A haromszog teriiletét a harom derékszogi deltoid teriiletének Gsszegeként kiszamitva: t(p) =
¥

tg 5 + 2 ctg %, ahol 0° < ¢ < 180°. Ismeretes, hogy adott kor koré irt haromszogek koziil a legkisebb keriilett a
szabélyos, ezért a t(p) fiiggvénynek a ¢ = 120° helyen minimuma van. A minimum értéke 3v/3. A fiiggvény a (0°; 180°)
nyilt intervallumban folytonos, a ¢ = 0° helyen vett jobb oldali, illetve a ¢ = 180° helyen vett bal oldali hatérértéke
egyarant +oo, ezért a fiiggveny a (0°;120°) és (120°; 180°) intervallumokban minden 3v/3-nal nagyobb értéket felvesz.
Lesz tehat a két intervallum egyikében olyan ¢, a masikban olyan s, amelyekre ¢(p1) = t(¢2), és a két szdghoz
tartozo két haromszog nem egybevagd. S6t, végtelen sok ilyen haromszogpar van.
Terék Zsolt (Fazekas M. F6v. Gyak. Gimn., III. o.t.)
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P fiiggvényt vizsgalta, ahol = a
kor koré irt egyenls szartu haromszog alapjanak a fele, t(x) pedig a teriilete. Egyik megoldasaban megmutatta, hogy
t(x) értékkészletének minden 3v/3-nal nagyobb elemét pontosan kétszer veszi fel, ezért létezik két kiilonbozs, egyenld
teriiletd haromszog. Egy masik megoldasaban konstrudlt két egyenld teriileti haromszoget.

A feladat megoldésai Osszességiikben is ugy oszlottak meg, hogy voltak konstruktiv megoldéasok, mint az 1. megol-
das, és voltak egzisztenciat igazolok, mint a masodik.

2. A 2. megoldasban felhasznaltuk azt a tényt, hogy a vizsgalt fiiggvény minden 3v/3-nal nagyobb értéket felvesz
(két intervallumban is). Pontosan megfogalmazva a kovetkezs tétel alkalmazasarol van szo: Ha az f(x) fliggvény az
[a; b]-ben folytonos, akkor az [a;b] intervallumon folvesz minden f(a) és f(b) kozotti értéket.
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Megjegyzések. 1. Szita Istvin (Kérmend, Kolesey F. Gimn., IV. o.t.) a ¢(z) =







