I. megoldas. Legyen az érinté kor sugara x. Hasznaljuk az 1. dbra tovabbi jeloléseit. Az O2,0:0 és 01030
haromszogekre a koszinusztételt folirva:

(R+z)?*=(R+r—2)?+r*+2(R+r—2)-r-cosy,(r+2)*=(R+r—2)> + R* —2(R+7r —2)- R-cos?.

Szorozzuk meg az els6 egyenletet R-rel, a masodikat r-rel, majd adjuk Gssze Gket:

(1) (R+2)*R+ (r+a)*r=(R+7r—2)*(R+7)+r*R+rR?,
amibdl némi szamolassal:
. Rr(R+r)
 R24+ Rr+r2’
Lobozdr Ferenc (Szeged, Csonka J. Misz. Szki., IIL. o.t.)
II. megoldas. R. Descartes-t6l szarmazik a kovetkezs tétel: ha négy kor barmelyike érinti a masik harmat, akkor
gorbiileteik négyzetosszegének kétszerese egyenls a gorbiileteinek 0sszegének négyzetével.

Az r sugara kor gorbilete —, az egyenes gorbiilete zérus. A tétel akkor is érvényes, ha valamelyik kor helyett

egyenes szerepel. Alkalmazasa szempontjabol az egymast kiviilrsl érinté korok gorbiilete azonos elGjeld, a beliilrdl
érint6ké egymassal ellentétes. Bizonyitasa megtalalhato H. S. M. Cozeter: A geometridk alapjai c. kényv 31-32.
oldalan. A tétel alapjan:
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Ezt az —-re masodfoku egyenletet megoldva x meghatarozhato:
x

. Rr(R+r)
" R2+ Rr+1r2’

Terék Zsolt (Fazekas M. Fév. Gyak. Gimn., IIL. o.t.)

Megjegyzések. 1. Descartes idézett tétele az id6k sordn feledésbe meriilt, majd tobben is djra felfedezték, pl. 1936-
ban Sir Frederick Soddy — Nobel-dijas fizikus —, aki azt is megmutatta, hogy analog tétel érvényes a térben 5 gémbre.
A tételekrsl Preciz csok cimmel verset irt, amelynek egyik versszaka igy fogalmazza meg a 2. megoldasban felhasznélt
tételt:

Egymdsnak négy kér csokot ad,

a kisebbik hajlik jobban;

a gorbiilet a kézpontbol

mért tdv, de reciprokban.

Nem birt vele Euklid’ esze,

az ujjszabdly sem szol bele;

mert nem gorbil az egyenes

s a konkdv hajlds minusz lesz,

a néqgy gorbiilet négyzetisszege épp
a gorbiletdsszeq négyzetének a fele.

2. Zsombori Gabriella (Csikszereda, Marton A. Gimn., IV. o.t.) megoldéasa a Stewart-tételen alapul. A tétel a 2. dbra
jeloléseivel igy fogalmazhato meg: b*p + c*q — ar® = apq. Bizonyitasa megtalalhato H. S. M. Coxeter—S. L. Greitzer:
Az ujrafelfedezett geometria c. konyv 21-22. oldalan. A tételt az 1. dbra OO203 héromszogére alkalmazva az (1)
egyenletet kapjuk, amib6l = meghatarozhato.

3. Lobozdr Ferenc méasodik megoldasdban az 1. dbra B pontjat valasztotta egy inverzié polusaul. Az inverzio
alapkorének sugarat d> = BC - BA = 2r(2r 4+ 2R) = 4r(r + R) osszefiiggéssel definialta. Igy a B ponton dtmend két
kor képe egy-egy egyenes lett, és a lényegesen egyszertibb abra alapjan szamolta ki a keresett sugarat.







