Ismeretes, hogy ha a haromszog szogei 120°-nal kisebbek, akkor a feladatban emlitett P pont az un. izogonalis pont,
amelyb6l a haromszog mindegyik oldala 120°-os szogben latszik. Ha pedig a haromszognek van 120°-os vagy annél
nagyobb szoge — pl. az A cstcsndl —, akkor P azonos lesz A-val és m = AB + AC. Ennek igazolasa megtalalhato
Reiman Istvan: A geometriai és hatarteriiletei (Gondolat Kiad6, 1986) c. konyv 240. oldalan. Keressiik elgszor m
maximumét abban az esetben, amikor a BAC< > 120°. Ekkor m = AB 4+ AC, amit a szokéasos jelolésekkel igy
irhatunk:

m=2-R-sinf+2-R-siny=2-R-(sinf +sin~).
Bty P B+

5 08 —5—, tovabba, hogy —5 < 30°, azt kapjuk, hogy m <

Felhasznalva, hogy sin 8 + siny = 2 - sin

2-R-2-%-cosﬂ_7 <2 R

Ezutan feltesszik, hogy az ABC héaromszdgnek van izogonalis pontja, jeloljiik ezt P-vel. Forgassuk el a BPA
haromszoget a k korrel egyiitt 60°-kal a B csucs koril (lasd az dbrdt). Mivel a P pontboél az oldalak 120°-0s szogben
latszanak, a forgatés szoge pedig 60°, CPP'<x = PP'A'< = 180°, tehat a C, P, P', A’ pontok egy egyenesre illesz-
kednek. A forgatas révén BP = BP' = PP’ é¢s AP = A'P', ezért AP+ BP +CP = AP '+ PP +CP =CA. A
BD szakasz felez6pontja koré rajzolt 3R a&tmérdji korrel az abra lefedhetd (ugyanis k' atmegy k kdzéppontjan), ezért
CA’ < 3R. Nyilvanvalo, hogy ha ABC szabélyos haromszdg, akkor m = CA’ = 3R.

Tehat a k korbe irt haromszogek koziil m a szabalyos haromszogre lesz a legnagyobb, és a maximum 3R.

Vords Zoltin megolddsa

Megjegyzés. Tobb megoldo észrevette, hogy a feladat rokonségban all az F. 3086. példaval. Feltételezhets, hogy a
feladat kittizGje e problémat tovabbgondolva bukkant ra erre a szép megoldasra.




