Jeloljiik a haromszog adatait a
szokasos modon, az oldalakat a, b, c-vel, stb. Hasznaljuk az dbra tovabbi jeloléseit. Tiikrozziik pl. a C pontot az AB oldal
felezGpontjara, a tiikorkép legyen C’. Megmutatjuk, hogy C’ illeszkedik P; Ps-re. A feltételekbdl kovetkezik, hogy C P, =
CP, = a + b ezért a  CP Py = 90°  — % A
tiikrozés kovetkeztében a y-val jelolt szogek egyenlSk, ezért a PiAC’ haromszdg A csicsanal 16vs szdge is v, to-

vabba AC' = BC = AP, = a révén ez a haromszdg is egyenld szara. Ezért AP, C'< = 90° — % Azt kaptuk, hogy
CP P = AP C'<c = 90° — %, és nyilvan P, és C' a CP; egyenesek ugyanabban a félsikjaban vannak, ezért C’

illeszkedik P P-re. Hasonloan lathato, hogy A’ illeszkedik P3P-re, B’ pedig PsPs-ra. Eddigi megallapitasainkbol
kivetkezik, hogy az A’ B’C’ haromszog teriilete 4-szerese az ABC haromszog t teriiletének.
A hatszdg teriiletét ugy fogjuk kiszédmolni, hogy az A’ B’C’ haromszog teriiletéhez hozzdadjuk még az dbrdn jol
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lathato 3-3 A, B és C cstcsi egyenld szart haromszog teriiletét. Igy azt kell igazolni, hogy g(a2 sina + a?sin B +
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a? sin y+b? sin a+b? sin B+b? sin y+c? sin a-+c? sin B4c? siny)4-4t > 13t, vagyis 3 (a®+b*+c?)(sin a+sin f4sinvy) > 9t.
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Folhasznélva, hogy pl. sina = e’ azt kell bizonyitanunk, hogy
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Mivel az a?, b?, ¢? szamok mértani kbzepe ugyanaz, mint a be, ac, ab szamoké, ez utobbi egyenlGtlenségiink a szamtani
és mértani kozép, valamint a mértani és harmonikus kdzép kozotti egyenl6tlenség alapjan biztosan fennéll. Egyenléség
pontosan akkor lesz, ha a = b = c.
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Megjegyzés. Makai Mdrton (Debrecen, Fazekas M. Gimn., IV. o.t.) a feladatot agy altalanositotta, hogy a haromszog
cstcsaitol a megfelels oldalak k-szorosait mérte fol. Megmutatta, hogy az igy keletkezd hatszog teriilete a haromszog
teriiletének legalabb (6k* + 6k + 1)-szerese.
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