
Legyenek a tetraéder súsai A, B, C, D térfogata V , felszíne A, a beírt gömb sugara r = 1, a BCD lappal

párhuzamos érint®sík a tetraéderb®l az AB1C1D1 tetraédert vágja le. (Lásd az ábrát.) Jelöljük az ebbe a tetraéderbe

írható gömb sugarát rA-val, az ABCD tetraéder A súsából húzott magassagát mA-val. Az AB1C1D1 és ABCD

tetraéderek hasonlóak, ezért
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. A többi lappal párhuzamos érint®síkok lemetszette tetraéderekbe

írt gömbök sugarát hasonlóan kiszámítva:
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Ha a BCD△ területét tA-val jelöljük, a tetraéder térfogata: V =
tA ·mA

3
, amib®l
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. A többi magasságot

hasonlóan kiszámítva:
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A tetraéder térfogata a beírt gömb sugarával is kifejezhet®, V =
A · r

3
, amib®l (tekintve, hogy r = 1) A = 3V . Ezért

(2) jobb oldala:
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3V
= 1, és így (1)-b®l rA + rB + rC + rD = 4− 2 = 2.
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Megjegyzés. A feladat síkbeli megfelel®je a következ®: A háromszögbe írt r sugarú kör oldalakkal párhuzamos érint®i

által lemetszett háromszögekbe írható körök sugara ra, rb, rc. Ekkor ra + rb + rc = r
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