Legyen u = 5+ v21, v =5 — /21, és tetszSleges n nemnegativ egészre a, = u" +v". Az (a,) sorozatra igaz, hogy
a0:2,a1:10és
(1) ant1 =u"T+ 0" = (u+0) (U +0") —uww (W 0" ) = 10a, — dan_1.
Ennek az azonossignak a felhasznélasaval bebizonyitjuk, hogy a,, minden n-re egész és oszthato 2"-nel. Ez n = 0-ra
és n = 1-re igaz. Ha pedig a,, oszthaté 2"-nel és a,,_; oszthat6 2" '-nel, akkor (1) jobb oldalan mindkeét tag 2" -nel
oszthaté egész szam, ezért a,4q is 2" -nel oszthat6 egész szam.

Mivel 0 < v < 1, tetsz6leges pozitiv egész n-re a, < (5 + \/21) + 1 < ay, +1, vagyis (5 + \/21) + 1 egész része

nem mas, mint a,. Ezzel az allitast igazoltuk.



