I. megoldas. Felhasznaljuk, hogy
cos2x = 2cos’ x — 1,cos3x = 4cos® x — 3cosx,cosdr = 8cos? x — 8cos® x + 1.

Helyettesitsiik be ezeket az azonossagokat az egyenletbe:

cosx — (26052:10— 1) + (46083:10—3cosx) — (8COS4JJ—SCOS2ZE+ 1) = %,

azaz
16cos*z — 8cos®x — 12cos® & + 4cosz + 1 = 0.

1 1
Ha cosz = o akkor ez az egyenlet teljesiil. Emeljiik ki a cosz — 3 gyoktényezét:
1 3
cosx — 5 (8cos®z —6cosz — 1) = 0.

1 1
A masodik tényezében nem mas all, mint 2 cos 3x—1. Az egyenlet tehat akkor teljesiil, ha cosz = 3 vagy cos 3x = 3

2
Az elsG esetben © = :l:g + k - 27, a mésodikban 3z = :I:% + k - 27; ez utébbit 3-mal osztva x = :l:g + k- ?ﬁ

II. megoldas. Lathato, hogy az egyenlet nem teljesiil, ha sinz = 0, azaz cosz = 1 vagy cosz = —1. (Ilyenkor a
bal oldalon egész szam &ll, a jobb oldalon pedig nem.)Ezt figyelembe véve, szorozzuk meg az egyenletet 2 sin z-szel, és
alakitsuk 4t a 2 cosusinv = sin(u + v) — sin(u — v) azonosséag felhasznalasaval:

(sin2x —sin0) — (sin 3z — sinx) + (sin4x — sin2z) — (sin 5z — sin3z) = sinz.
Rendezve:
sin4z = sin bx.

Ez akkor teljesiil, ha 4z = 5z + k - 27 vagy 4o = m — bx + k - 2m. Az elsG esetben x = k - 27, ami nem lehetséges a

k+1
+ 7T,amiIE::l:%—Fl'Qﬂ',IZ:E%+Z~27T,I::|:5§+Z'27T(§S

sinx # 0 kikotés miatt. A mésodik esetben x =

7
T = :I:E7T + - 27 esetén lehetséges. (Az x = (21 + 1)7 esetet ismét kizarja a sinx # 0 feltétel.)



