Szemléletiink azt sugallja, hogy a csonkagildba irhatoé kockédk koziil az a legnagyobb, amelyiknek egyik lapja
egybeesik a csonkagula fed6lapjaval. Ekkor, mivel a gila magassaga a, valéban gildba irt kockat kapunk. Ennél
nagyobb térfogatt kockat nem lehet a csonakgilaba irni. Lasd a 2. megjegyzést.

Az oldallap és alapsik szogének kiszdmitasdhoz vegyiink fel egy sikot, amely atmegy a fedSlap kdzéppontjan,
merdéleges az alapsikra, és parhuzamos a négyzetlap egyik élével. Ez a sik a csonkagulabodl egy ABC'D egyenls szara
trapézt metsz ki, parhuzamos élei a és b, magassaga a, az oldalél és alapél szoge, o megegyezik a keresett két sik
hajlasszogével. Innen:
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A kocka térfogata: a®; a csonkagila térfogata: % (a2 +b% + ab), és a feltétel szerint

20° = = (a® +b* + ab)
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rendezve az egyenletet a
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maésodfoku egyenletet kapjuk. Oldjuk meg pl. a-ra:
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(csak a pozitiv értéket vessziik figyelembe, hiszen a > 0.)
Helyettesitsiik @ most kapott értéekét (1)-be:
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tga = ~ 2,5275,

ahonnan o ~ 68, 4°.

Megjegyzések. 1. A megoldok tobbsége természetesnek vette, hogy a kocka élének hossza legfeljebb akkora lehet,
mint a csonkagila fedGélének hossza, és csak a szdmolést végezte el. Ezek a dolgozatok 3 pontot kaptak.

2. Megmutatjuk, hogy a-nal nagyobb élhosszisagt kocka nem irhaté a csonkagulaba. Tegyiik fel, hogy egy b
élhosszusagu kockat beleirtunk a csonkaguldaba. Ha ez nem érinti az alaplapot, akkor toljuk el az alaplap irdnyéba,
arra merdlegesen, amig nem lesz kozos pontja az alaplappal. Ekdzben benn maradunk a csonkagualaban, mert ilyen
mozgatéassal minden benne levé pont benne marad. (A csonkaguila helyett csak az alap- és feddlap sikjat rajzoltuk
meg.)

A most kapott kockanak vagy az egyik lapja, vagy csak az egyik éle, vagy csak az egyik csicsa lesz az alaplapon;
egyik csucsa tehat mindenképpen, legyen ez A, és a vele szomszédos csucsok Bi, Ba, Bs, tovabba ezeknek kozos
szomszédai Cp, Co, C5 a 3. dbrdn lathaté médon. Végiil a kocka nyolcadik cstucsat jelolje D. Vetitsiik a kockat az
alapsikra. A kocka vetiiletének a konturja By, C%, Bj, C, Bj, C lesz. D' tehat ebbe a sokszogbe esik. Mivel ez a
sokszog harom (esetleg egyenes szakassza fajult) négyszog egyesitése (ezek éppen az A cstcsot tartalmazo kockalapok
vetiiletei), ezért D ezek valamelyikébe, példaul az A, By, C4, By négyszdgbe esik. Igy a |AD'| tavolsag vagy legfeljebb
akkora, mint az |AC| tavolsdg, ami nem lehet nagyobb az |AC3| = b- V2 tavolsagnal, vagy legfeljebb akkora, mint
az |AB1], illetve az |AB)| tavolsag, amelyek megfelelen nem lehetnek nagyobbak az |AB;| = |ABy| = b tavolsagnal.
Ezért |AD'| < b-+/2 mindenképpen fennall. Azt is tudjuk, hogy |AD| = b - /3. Ebb6l Pitagorasz tétele alapjan
kovetkezik, hogy |DD'|* > 3-b* — 2-b* = b*, hiszen a DD’ A haromszog D'-nél levs szoge derékszog. Igy |[DD’| > b,
mivel pozitiv szamokrol van sz6. Tekintettel arra, hogy a DD’ szakasz meréleges az alap- (és a fedd-)sikra, tovabbé
mindkét pont e két sik kozott (esetleg rajtuk) fekszik, ezért tavolsaguk legfeljebb a. Igy a > |DD'| > b.
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