Tegyiik fel, hogy van olyan z, y pozitiv egész szam, amelyre teljesiil, hogy
n+1=a? és dn 41 = y>.
Fejezziik ki n-et az elsé egyenletbdl, és helyettesitsiik be a kapott kifejezést a masodik egyenletbe:
4(x? —1) +1=y?,

rendezve az egyenletet
422 — % = 3.
Alakitsuk a bal oldalt szorzatté:
2z +y)(2z —y) = 3;

itt 2z + y > 0 miatt 2z —y =

2 +y
Mivel 3 csak egyféleképpen bonthato fel két pozitiv egész szam szorzatéra, ezért

vagy 2x+y=16&s2x —y =3, vagy 2x+y=36és2x—y=1.

Az els6 esetben x = 1, y = —1 < 0, a masodik esetben = = 1, y = 1, amibdl n = 0 kdvetkezik, ez nem pozitiv egész.
Tehat n 4+ 1 és 4n 4+ 1 nem lehetnek egyszerre négyzetszamok.



