Sajnélatos médon a feladat szovege nem zérta ki a nulla t6bbszords nyilvanvalé esetét, ami azonban nem okozott
féelreértést a megoldok kozott.

Megmutatjuk, hogy igenl6 a valasz a kérdésre. Legyen a a széban forgd irraciondlis szam, amelyrdl feltehetjiik,
hogy pozitiv. Kiindulasi 6tletiink az, hogy ha két pozitiv tobbszorés megegyezik az n-edik tizedesjegyében, akkor
nemnegativ kiillonbségiik n-edik jegye 0 vagy 9. Valoban, legyenek k£ < [ olyan egészek, amelyekre ka és o megegyezik
az n-edik tizedesjegyben, méas szoval

[10"ka] = [10"la] (mod 10).

Ekkor a valés szamok korében kdnnyen ellenérizhetd
2] = [y — 1 < [ — y] < [a] — [y
egyenl6tlenséget az el6z6 kongruenciaval egybevetve kapjuk, hogy
[10"(k —1)a] =0 vagy 9 (mod 10).

Mivel a bal oldal nemnegativ, éppen azt kaptuk, hogy a nemnegativ (k — [)a kiilonbség n-edik tizedesjegye 0 vagy 9.
Ezek utén a skatulya-elv kétszeri alkalmazésaval ériink célba. ElGszor is, mivel egy adott helyen all6 tizedesjegy
értéke egy szamban csak 10-féle lehet, ezért minden n-hez talalhaté olyan 1 < k,, < I, < 11 egész szampar, amelyre

11
kna és 1, megegyezik az n-edik tizedesjegyében. Masodszor, a (k,, l,) parokat egy véges, <2) elemt halmazbol

valogattuk, ezért kell lennie egy (k, l) parnak, amely végtelen sokszor szerepel. Ekkor ko és la tizedestort alakja
végtelen sok jegyben megegyezik, azaz a fenti észrevétel alapjan (k — [)a olyan t6bbszorose a-nak, amelynek jegyei
kozott végtelen sokszor szerepel 0 vagy 9.
Ezzel a feladatot megoldottuk.
Frenkel Péter (Fazekas M. F6v. Gyak. Gimun., III. o.t.) dolgozata alapjan

Megjegyzés. A megoldok tobbféle modon jutottak el a fenti valaszig, de a skatulya-elv felhasznalasa mindegyikiiknél
lényeges volt.



