Megadunk egy < relaciot a kovetkez6képpen. Legyen 1 < 2. Ha a relaciét mar definidltuk az 1, 2, ..., n szdmok
kozott (n > 2), akkor tetszdleges 1 < a < n egészet és (n + 1)-et véve, irjuk fel ket a = 2%a; és n+1 = 2'B alakban,
ahol k és | nemnegativ egészek, és a;, B paratlan szamok. (Ilyen feliras nyilvan minden pozitiv egészre létezik és egy-

értelmi.) Ha most k < [, akkor legyen a < n+ 1, mig k > [ esetén legyen n+ 1 < a. Ha k = [, akkor tekintsiik az n-nél

1, B+1 1 B+1
al; és ;_ egészeket;legyena<n+1,haal; = ;_

. Ezzel a < relaciot barmely két pozitiv egész kozott értelmexstiik, és a kivant a) tulajdon-

nem nagyobb (és egyméastol killonb6z6) , illetve legyen

B+1 1
n+1 <a, ha + <a1+

sag lathatoan teljesiil. Tételezziik fel, hogy a tobbi kovetelmény valamelyikét a relacié nem elégiti ki, azaz 1éteznek olyan
a, b, c pozitiv egészek, amelyekre a < b < ¢, és 2b = a+c vagy a 4 c. Az ilyen szamharmasok koziil valasszunk egy olyat
a, b, c-nek, amelyben c a lehets legkisebb. Irjuk fel a szamokat a = 2Fa1, b = 2y, ¢ = 2™¢y alakban, ahol k, I, m
nemnegativ, ai, by, c; pedig paratlan egészek. Mivel a < b < ¢, azért k <1 < m.

1. eset: k < m; ekkor a < c. Nyilvan 28*! osztoja 20 = 2171b1-nek, de nem osztoja a + ¢ = 2Fa; + 2™M¢; =
2%(a1 + 2™ *¢1)-nek, mivel a; + 2™ ¥¢; paratlan. Igy 2b # a + ¢, ellentmondva a, b, ¢ valasztasanak.

1 b1 +1 1 1
2. eset: k = 1 = m; ekkor al; =< 1;_ =< at . Ha ¢ # 1, akkor ot < ¢, és ¢ minimalitasa folytan
1 1 b1 +1 1 1
ot =< o+t , ezért a < ¢, tovabba 2 - s #+ ot + at miatt 2b # a + ¢ lenne, az indirekt feltevéssel

2
szemben; tehat ¢ = ¢; = 1. Ekkor b < 1. Legyen d az a legkisebb pozitiv egész, amelyre d < 1. Nyilvan d nagyobb
d+1 141 1
< — < d.

Mindkét esetben ellentmondésra jutottunk, tehit a < relacié a feladat valamennyi kévetelményének megfelel.
Braun Gdbor (Budapest, Szent Istvan Gimn., III. o.t.)

= 1. Ez azonban ellentmond d minimalitasanak, hiszen

1-nél és paratlan, viszont akkor



